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MO PAU

1. Nhirng ghi nhan ban dau va ciu héi xuit phat

Chung toi bat ddu voi mot hién tugng trong day hoc toan ¢ trudong THPT lién quan
dén ham sb va dd thi ham s6' ma chung t6i ghi nhan khi thyc hién khoa luin tbt
nghiép thyc hién ndm 2010. Sau day chung t6i xin trich ra mot cau hoi da duogc
chung t6i dit ra cho md 16p hoc gém 43 hoc sinh 16p 10 truong THPT Trung
Vuong. Can ndi thém rang dbi tugng hoc sinh ching toi thuc nghiém 1a dbi tugng
hoc sinh kha giéi clia mot truong cé diém chuan cao trong thanh phd.

“ Cauhéi1: Cho hamsé y = f (X)=x* coddthila (C) vahamsd y = g(X) c6dd thi (C')

nhu hinh 1.

Hinh 1
Hay tim biéu thie g (X) :” ([17], trang 26).
C6 hai chién luoc co ban cho phép tim ra dap an cho ciu hoi 1
Chién lwgc 1 (chién Iwge tinh tién): Tinh tién dd thi
Tir d6 thi ta c6 thé dé dang nhan ra méi lién hé giita hai do thi ham s6: Tinh tién (C)
sang trai 2 don vi s& thu duoc (C). Tir d6 sir dung biéu thirc ciia phép tinh tién ta c6

thé nhanh chong tim ra biéu thirc cia ham sb c6 do thi (C’) 1a:

! Tir day vé sau, néu khong gay hiéu 1am, ta ludn hiéu dd thi 1a d6 thi ham so.



y=g(x)=f(x-2)=(x-2)

Chién lwgc 2 (chién lwge diém): T d9 thi ta tim ra toa do dinh va mot diém ma d6
thi di qua, tir d6 1ap hé phuong trinh va tim ra biéu thirc cia ham sb c6 do thi (C)
la: y=g(x)=x*-4x+4

Sau diy 1a bang thong ké két qua thwe nghiém trén 43 hoc sinh:

. , Dua ra két qua
Chién Chién lugc ~ B -
, Chién lugc diém ma khong giai Khong c6 dép an
lwoc tinh tién
thich
Tan suat 1/43 10 /43 3143 29/43

Nhan xét: Chi c¢6 1 hoc sinh nhan ra mbi lién hé giita hai d6 thi dé dwa ra chién
lugce tinh tién. D6i voi chién luge 2 thi c6 10 hoc sinh nghi téi, tuy nhién theo quan
sat ctia chung t6i thi & 10 hoc sinh nay khong c6 hoc sinh nao tim ra dugc du diém
dé thiét 1ap hé phuong trinh.

Binh luin: Hai chién luoc néu trén kha quen thudc ddi v6i hoc sinh 16p 10. Nhu
vay, tai sao da s6 hoc sinh lai khong nghi dén hai chién luoc quen thudc trén?

Pé tra 101 cho ciu hoi trén, ching toi tién hanh phan tich lai ndi dung cau hoi thuc
nghi¢m ma ching t61 da thyc hién va nhan théy ré“mg dé co thé dua ra hai chién luoc
no6i trén doi hoi hoc sinh nhén ra duge méi lién hé giira hai dd thi (C’) va (C) hoic
nhan ra mbi lién hé giita do thi (C”) va biéu thirc giai tich cua nd. Nhu vay, nguyén
nhan ma da sb hoc sinh d3 khong giai duoc cAu hoi 1 13 vi hoc sinh khong nhan ra
dugc moéi lién hé gitta do thi (C) va (C’) cling nhu khong nhan ra dugc méi lién hé
gitta dd thi (C”) v6i biéu thire giai tich ciia ham s6. Nhu vay, phai ching & hoc sinh
ton tai nhiing kho khan trong viéc thiét lap méi lién hé gitra cac dd thi ham s véi
nhau, gitta 6 thi ham sé voi biéu thirc giai tich cua ham s§? Khé khin cta hoc sinh
coO phai Xuét phat tur sy lya chon cua thé ché?

Vi nhitng ghi nhan ban dau nhu vay, chiing t6i nhin thay can dit ra ciu hoi:




1. Mbi lién hé giira @6 thi ham s6 voi nhau, gitra do thi ham s6 va biéu
thirc giai tich duoc hinh thanh nhu thé nao trong day hoc Toan phd
thong ¢ Viét Nam?

2. Lam thé nao giai thich dugc kho khan cua hoc sinh tir sy lya chon cta
thé ché?

2. Muc dich nghién ctru va khung Iy thuyét tham chiéu
Muc dich nghién ctru ctia chung t61 1a tra 161 nhitng cau héi ma chung t61 da néu
trong phan trén. Cy thé chung ta can lam rd mdi lién hé giita do thi ham s6 véi
nhau, giita dd thi ham sé va biéu thuc giai tich trong thé ché day hoc Toan phd
thong & Viét Nam. Mébi quan hé nay dugc thé hién qua mbi quan hé thé ché véi khai
niém dd thi ham sé, trong cac td chirc toan hoc lién quan dén do thi ham sd. Nhu
vay, dé tra 101 cho cau hoi 1 chung ta cAn 1am rd mdi quan hé thé ché véi khai niém
dd thi ham sd, 1am 1 céac to chirc toan hoc lién quan dén khai niém dd thi ham sd.
Ciing tir nhitng phan tich ndy s& giup chung ta rGt ra nhitng quy tic hop dong
didactic chi phdi tmg xtr ctia hoc sinh voi khai niém do thi ham s6. Nhitng quy tic
nay s& gitp chung ta giai thich dugc kho khin ciia hoc sinh tir su Iya chon cua thé
ché.
Tém lai, dé dat dugc muc dich nghién ctru nhu da noi, ching to61 s€ st dung cac
cong cu cua didactic 1a: Cac cong cu cua 1y thuyét nhan chung hoc (mdi quan hé thé
ché va quan hé ca nhan ddi v6i mot dbi twong tri thire, t6 chirc toan hoc), cua ly
thuyét tinh hudng (hop ddng didactic).
Trong khudn khd cua ludn vin ndy, chiing t6i giéi han nghién ctru mbi lién hé giira
d6 thi ham s6 véi nhau va giira d6 thi ham sb voi biéu thue giai tich cia nd xung
quanh phép bién ddi d6 thi. Nhu vay, v6i ngdn ngit cua cac li thuyét Didactic,
ching tdi phat biéu lai cac ciu hoi nhu sau:
1. Mdi quan hé thé ché voi khai niém d6 thi ham sé dugc xay dung nhu thé
nao trong thé ché day hoc Toén bac phé thong ¢ Viét Nam ? Cy thé hon :
mdi lién hé gitta d6 thi ham s véi nhau, giita @6 thi ham sé va biéu thic

giai tich duoc hinh thanh nhu thé nao trong day hoc Toan phd thong ?



2. Phép bién ddi do thi c6 vai tro gi trong viéc nghién ciru ham sb va do thi
ham sb trong thé ché day hoc Toan phd thong Viét Nam?

3. Phuwong phap nghién ctru
Pé dat dugc muc dich nghién ciru trén ching toi s& tién hanh cac cong viéc sau
- Trude hét ching t6i s& tién hanh phén tich thé ché day hoc Toan phd thong & Viét
Nam nham lam rd mdi lién hé giita d6 thi ham s véi biéu thirc giai tich cia ham sd.
Pé 1am duogc diéu nay, chung t6i s& lya chon phan tich cac SGK Toén theo chuong
trinh hién hanh & bac THPT. Cac nghién ctru nay sé& giup chung toi tim ra cac yéu tb
gitip tra 101 cho cac cdu hoi dit ra & phan trén, dong thoi dua ra cac cau hoi nghién
ctru hay gia thuyét nghién ciru.
- Phan thyc nghiém s& gitp ching t6i kiém tra tinh dung dan cia gia thuyét dua ra
cling nhu tim cac yéu t6 dé tra 10i cac cau hoi nghién ctru. Thuc nghiém s& duoc
tién hanh theo hinh thirc cau hoi thuc nghiém va duogc tién hanh trén dbi tuong hoc
sinh 16p 10, 16p 11 va 16p 12.
4. Céu tric ludn vin
Luan van gdm cd phan mé dau, phan két luan va 3 chuong.
- Phan m¢ dau trinh bay mot ) ghi nhan va cau hoi ban dau dan dén viéc chon dé
tai, muc dich nghién ctru, pham vi li thuyét tham chiéu, phwong phap nghién ctru va
cAu tric cua luan van.
- Trong chuong 1 chung t6i s& trinh bay cac phan tich khai niém db thi trong thé ché
day hoc Toan phd thong ¢ Viét Nam. Cuy thé chung t6i s& lam 16 mdi quan hé thé
ché voi khai niém dd thi ham sb, dic biét 1a mdi lién hé giita dd thi ham sb vé6i biéu
thirc giai tich ctia ham s6 duogc hinh thanh nhu thé nao trong thé ché.
- Chuong 2 s& trinh bay cac thuc nghiém su pham.
- Phan két luan trinh bay tdm lugc cac két qua da dat duoc qua cac chuong 1, 2 cua

luan vin va dé cap dén nhiing hudng nghién ciu méi ¢6 thé meé ra tir luan van.



CHUONG I: PHEP BIEN POI PO THI TRONG THE CHE DAY HQC
TOAN TRUNG HQC PHO THONG VIET NAM

A. Muc tiéu cia chuong
Muc tiéu phan tich ctia chuong nay 1a 1am rd mdi quan hé thé ché véi khai niém dd
thi ham sd, dic biét 1a di v6i phép bién d6i dd thi nham tra 101 cho hai ciu hoi:

Q1: Mdi quan hé thé ché véi khai niém dd thi ham s duoc xay dung nhu thé
nao trong thé ché day hoc Toan bac phé) thong ¢ Vi¢t Nam ? Cu thé hon : mdi lién
hé giita @6 thi ham sb véi nhau, giita d6 thi ham sd va biéu thtrc giai tich dugc hinh
thanh nhu thé nao trong day hoc Toan pho thong ?

Q,: Mdi lién hé d6 thé hién nhu thé nao qua phép bién doi d thi? Vai tro cia
phép bién d6i dd thi trong day hoc Toan & THPT?

Pé lam duogc diéu nay ching toi tién hanh phan tich chwong trinh va cac bd SGK
Toén theo chuong trinh nang cao nam 2006". Cy thé hon, phén tich ctia chung toi
dua trén cac tai li€u sau:

1) Cac SGK theo chuong trinh ndng cao gom: Pai s6 10, Dai sb va giai tich

11, Giai tich 12.

2) Cac SBT theo chuong trinh nang cao gém: Bai tap dai sd 10, bai tap dai s6

va gidi tich 11, bai tap giai tich 12.

3) Cac tai liéu huéng dan giang day Toan 10 — 11 — 12 bao gom:

+ Chuong trinh gidgo duc phd thong Mén Toan (Ban hanh kém theo Quyét

dinh s6 16/2006/QD-BGDDT ngay 05/05/2006 cua Bo truong Bo Gido duc

va Pao tao).

+ Cac SGV nang cao twong trng.

Pé ¢ sy d6i chiéu giita hai chuong trinh chuan va nang cao chiing toi con tham
khao thém céc bo sach tuong ing thudc chuong trinh chuan.
Ngoai ra, nham ké thira nhimng két qua da biét, chung t6i con tham khao nhiing phan

tich trong hai luan van:

! Tir day vé sau khi noi dén chuong trinh va SGK ta s& hiéu la chuong trinh va SGK niam 2006.



+ “Su chuyén d6i hé thong biéu dat trong day hoc ham sé & 16p 12” cua
Nguyén Thi Hong Duyén.

+ “Biéu dién d6 thi ham sb va nghién ctru dudng cong qua phuong trinh cia
né ” clia tac gia Bui Anh Tuan.

B. N¢i dung phan tich

1.1. Tong hop cac két qua vé dd thi ham sé va bién doi do thi

1.1.1. Nhitng két qua vé h¢ thong biéu dat ham sb

Luan vin “Sy chuyén doi hé thdng biéu dat trong day hoc ham sb ¢ 16p 12” cua
Nguyén Thi Hong Duyén cho thy rang: “Ham sb c6 thé dugc biéu dat dudi it nhat
12 bon hinh thirc: bang mot (hay nhiéu) cong thirc, bang do thi, bang bang sb va
bang 10i.” ([4], trang 5).

MOi hé thdng biéu dat ¢ nhitng vu diém va vai tro riéng. Vi vay, “tuy muc dich sir
dung ma ngudi ta can biéu dién ham s6 & cac hé thong khac nhau”. Hay noi cach
khac, nguoi ta can phai thyc hién viéc chuyén doi hé thong biéu dat ham sb. ([4],
trang 9).

V& sy chuyén doi hé thng biéu dat cia ham s trong chuong trinh THPT, nhitng
phan tich trong luan vin cho thdy: “Chuong trinh Toan THPT chu yéu d& cap dén
ham s & hai hé thong biéu dat: cong thirc va do thi. (...). Pdng thoi, chuong trinh
chi dé cap dén sy chuyén doi mot chiéu gitra hai hé théng biéu dat nay: tir cong thirc
sang do thi.” ([4], trang 24).

Vén dé dit ra trong luan van nay la: M&bi lién hé gitta hai hé théng biéu dat trén

dugc hinh thanh nhu thé ndo trong day hoc Toan phé thong?

1.1.2. Nhirng két qua vé bién doi do thi
Céc két qua trong phan nay dugc tong hop tir nhing phén tich khoa hoc luan trong
luan vin “Biéu dién dd thi ham s va nghién ciru dudng cong qua phuong trinh cua

né ” clia tac gia Bui Anh Tuan, trang 14 — 16.



Quan diém ciia Gasquet S. va Chuzeville R cho rang lién quan dén do thi ham sb,
c6 ba d6i twong khéc 13: ham s6, hé truc toa do* va duong cong (ding dé biéu dién
db thi ham sb).

Thong thuong, duong biéu dién dd thi cia mot ham sd trong nhitng hé truc toa do
khac nhau 1a khong giéng nhau. Do vay, duong biéu dién dd thi ctia mot ham sb chi
duoc xac dinh khi ta chi 16 bd d6i ham s6 - hé truc toa do.

Nguoc lai, mot dudng cong trong mit phang duoc dung dé biéu dién cho rat nhiéu
dd thi cac ham s6 khac nhau. Va, mot bo doi duwong cong — hé truc toa do xéac dinh
duong biéu dién do thi cia mot ham sé duy nhét.

Duya trén quan diém trén, nhitng phan tich trong luan vin cho thiy c6 ba huéng dé
thuc hién viéc chuyén tir mot do thi nay sang mot dd thi khac. Hay no6i cach khac 1a
c6 ba hudng dé thuc hién viéc bién doi do thi.

- Lam viéc véi hé truc toa d6 c6 dinh: Cho ham s6 f c6 dudng biéu dién do thi la G,
va ham s6 h dugce bién ddi tir f, chang han h(x)= f (X +k)...c6 dudng biéu dién do
thila G, .

Nguoi ta mudn biét su lién hé giira viéc bién doi dai s6 tir f dén h va viéc tién hanh
bién d6i hinh hoc tur G, sang G, va ngugc lai.

- Lam viéc trén mét dudng cong ¢d dinh: Nguoi ta cho mot ham s6 f véi hé truc toa
d6 r va mot ham sb khac g v6i hé truc toa do r’ co tinh chat dic biét dé do thi cua
chung duoc biéu dién trén ciing mot dudng cong.

- Lam viéc trén mot ham sb cb dinh: Cho ham sd f trong hai h¢ truc toa do
r:(0:i,j) va r:(0shikj) co duong bidu didn @ thi lan luot a G, va G,
(h,k >0). Viéc thay doi don vi s& kéo theo viéc thay doi dudng biéu dién dd thi tir
G;, sang G; ..

Trong truong hop lam viéc voi h¢ truc toa do ¢d dinh, ching t61 quan tam dén mot

dinh 1y duoc trinh bay trong SGV Pai sd va giai tich 11 ning cao ([22], trang 25):

! Té4c gia luan van da dich 13 muc tiéu.



“Gia str d3 biét dd thj (C) ciia ham sé y = f (x) (trong hé toa dd Oxy véi vecto don vi trén
truc OX 14 i, trén truc Oy 13 j).

Khi do:

- D4 thi cia ham s6 y = f (x)+a c6 duge do tinh tién (C) theo vecto aj.

- Db thi cia ham sé y = f (x—a) c6 duge la do tinh tién (C) theo vecto ai .

- D6 thi ctia ham sé y =af (x)(a#0) la 4nh cta (C) qua phép co dan theo phuong truc
tung (xudng truc hoanh) véi hé s co dén a, tirc 1a anh cua (C) qua phép bién dbi diém (x;y)
thanh diém (x;ay) (ta c6 phép dan khi |a|>1, phép c6 khi [a|<1, phép ddi ximg qua tryc
hoanh khia = - 1).

- D4 thi cia ham s6 y = f (ax)(a=0) la anh cua (C) qua phép co dan theo phuong truc

hoanh (xudng truc tung) v&i hé sb co din 1, ttrc 12 anh cua (C) qua phép bién doi diém
a

(X;y) thanh diém (g; y) (ta c6 phép dan khi [a| > 1, phép co khi [a] <1, phép ddi xtmg qua
truc tung khia =-1).”
Bay gio ta xét ham sb y=f(x) va ham sé y=h(x)=af [k(x—d)]+c. Ung
dung dinh 1y trén cho phép ta rut ra dugc su lién hé gitra vi¢ce bién d6i dai sb tur f
dén h voi viéc bién d6i hinh hoc tir dd thi G, cua ham s6 f dén do thi G, cua ham
s6 h nhu sau:
Lan Iugt thuc hién cic phép bién ddi sau ta s& dugc d6 thi G, tir G, :
- MO rong hay thu hep d6 thi G; theo phuong truc tung voi hé s |a] ta duoc
d6 thi Gy, (néu a < 0 thi sau khi mé rong hay thu hep phai lay di xtimg qua

truc hoanh).

- Mo rong hay thu hep d6 thi G, theo phuong truc tung voi hé 5O 1 ta dugc

i
d6 thi Gy, (néu k < 0 thi sau khi mé rong hay thu hep phai 1iy d6i ximg qua
truc tung).

- Tinh tién d6 thi G,, theo vecto di + C] ta duoc do thi G, cuaham s6 h.
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Vi viée van dung mdi lién hé trén, nguoi ta co thé v& d6 thi ciia cac ham sd ma
biéu thuc dai sb cua né duoc bién dbi tir biéu thirc dai sé ciia mot ham sb géc
(parent function). Nguoi ta con goi nhitng ham s6 ¢6 mdi lién hé nhu vy 1a ho ham
sO (family function).

Loi ich cta phép bién ddi dd thi con duoc thé hién qua viéc ké thira cac tinh chat
ctia ham s6 qua ham sb cho trudc. Chang han, néu ham sé h c6 db thi 14 Gy, 13 anh
ctia d6 thi Gy ctia ham sé f qua phép bién ddi do thi, dic biét 1a phép tinh tién dd
thi. Khi d6, moi tinh chit cia ham sé h déu c6 thé suy ra tir tinh chat cia ham sé f
ma khong can phai khao sat ham s h nita.’

Vi nhitng két qua trén, trong chuong nay, chiing toi quan tdm dén viéc tra 10 cac
cau hoi sau: Chuong trinh va SGK dé cip dén nhimg hudng bién doi dd thi nao
trong ba hudng trén? Phép bién d6i dd thi twong tng trong mdi trudng hop 13 gi?
MGéi lién hé gitta do thi ham sb (duong biéu dién do thi) véi biéu thirc dai s6 thé
hién nhu thé nao trong chuong trinh va SGK twong tmg v6i mdi hudng bién doi dd
thi?

V&1 mong mudn tra 16 hang loat cac cau hoi dat ra, chung to1 tién hanh phan tich

chuong trinh va SGK.

1.2. Phan tich chwong trinh

1.2.1. b6 thi ham ) trong chwong trinh Toan l6p 10

Chuong trinh Dai s 16p 10 co ban va nang cao déu dé cap dén cac khai niém co
ban cta ham sb nhu tap xac dinh, dd thi caa ham sb, khai niém ham sb déng bién,
nghich bién, khai niém ham s6 chan, ham sb 1¢.

Tiép theo cac khai niém co ban, chuong trinh dé cap dén viéc khao sat va v& do thi
cic ham s bac nhét, ham sb bac hai, ham sb bac nhat trén tung khoang dac biét 1a

d6 thi ham s6 y = |ax + b|. Chuong trinh dai s6 10 ning cao con dé cip dén viéc vé

dd thi ham sb y :|ax2 +bx+c|.

! Nhan dinh duogc bd sung theo su gop y cua TS. Nguyén Thi Nga.
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Yéu cau cta chuong trinh nang cao ddi véi hoc sinh khi hoc vé ham sb va db thi 1a
([21], trang 66):

“Chuong nay giap hoc sinh:

e Vékién thirc

- Ndm duoc cac khai niém: ham sb, dd thi caa ham sb, ham sb déng bién nghich bién trén

mot khoang, ham s6 chin, ham s6 1¢é.

- Hiéu cac phép tinh tién do thi song song véi truc toa do

- Ném duoc su bién thién, dd thi va tinh chit ctia ham sd bac nhit va ham s bac hai.

e VéKkining

- Biét cach vé& d0 thi cia ham sb bac nhat, bic nhit trén ting khoang va ham s6 bac hai.

- Nhan biét dugc su bién thién va mot vai tinh chit ciia ham sd thong qua dd thi ctia nd.”
Nhu vay, chuong trinh dai s6 10 nang cao doi hoi hoc sinh ¢6 kha nang sir dung d6
thi ham sd trong viéc xét sy bién thién va mot vai tinh chit ciia ham sd. Cau hoi &
day 1a: Nhan biét mot vai tinh chat cia ham sd thong qua d6 thi ham s6 nghia 1a
nhén biét nhitng tinh chat gi? Ki nang nhan biét sy bién thién va mot vai tinh chat
d6 dugc thé hién nhu thé nao trong cac kiéu nhiém vu c6 mit trong SGK?
Ngoai ra, trong doan trich trén ta thay chuong trinh dai sé 10 ning cao dé cap dén
mot phép bién d6i d6 thi do 1a phép tinh tién do thi song song vdi cac tryc toa do,
goi tat 1a phép tinh tién do thi. Nhu vy, véi su ¢ mit ciia phép tinh tién do thi,
viéc doc sy bién thién va mot vai tinh chit ciia ham sd s& duoc thuc hién nhu thé
nao trong cac kiéu nhiém vu c6 mat trong SGK?
Yéu cau cta chuong trinh dai s 10 co ban ciing twong tu nhu chuong trinh nang

cao, tuy nhién chuong trinh co ban khong yéu cau hoc sinh vé phép tinh tién d6 thi.

1.2.2. Do thi ham s6 trong chwong trinh Toan l6p 11

Chuong trinh Pai s6 va giai tich 11 co ban va nang cao déu dé cap dén dd thi cac
ham sb luong giac co ban bao gém do thi cac ham sd y=sinX; y=CoSX;
y =tanx; y =cotx.

Yéu cau cua chuong trinh Pai s6 va giai tich nang cao ddi véi ham sb luong giac 1a

([22], trang 17):
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e Vékién thirc

Gitp hoc sinh

- Hiéu rang trong dinh nghia cic ham sb luong gidc y=sinx,y=cosx, y=tanx,
y=cotx, x la sb thyc va la sé do radian (khong phai sé do do) cua goc (cung) lugng
giac.

- Hiéu tinh chat chin — 1&, tinh chit tuan hoan cua cac ham sb lugng giac; tap xac dinh va
tap gia tri cta cac ham s6 do.

- Biét dwa vao truc sin, truc cosin, truc tang, truc cotang gin voi dudng tron luong giac dé
khao sat su bién thién cua cac ham sb tuong Ung r0i thé hién sy bién thién d6 trén do thi.

e Vé&Kkining

Gitp hoc sinh nhan biét hinh dang va vé dd thi cua cac ham sb luong giac co ban (thé hién

tinh tudn hoan, tinh chén — 1&, gia tri 16n nhit, gia tri nho nhét, giao vdi truc hoanh, ...).”
Nhu vay, c6 hai ki ning co ban lién quan dén d6 thi ham sé luong giac thé hién
trong chwong trinh 13 ki ning nhan dang do thi va ki ning v& do thi ham sé luong
gidc. Cau hoi dat ra la: Cong cu nao gitp hoc sinh nhan dang d6 thi ciing nhu vé do
thi ham sb luong giac?

Céc yéu cau ctia chuong trinh Dai s6 va giai tich co ban ciing twong ty nhu yéu cau

ctua chuong trinh nang cao.

1.2.3. Po thi ham s6 trong chwong trinh Toan 16p 12
Chuong trinh Giai tich 12 co ban va nang cao déu dé cap dén viéc tng dung cua
dao ham dé vé& dd thi ham sd va tiép tuc nghién ctru dd thi cua ba loai ham sd: ham
s liiy thira, ham sé mii va ham sb logarit.
Néu nhu & chwong trinh 16p 10 va 16p 11, viéc xét tinh don diéu ctia ham sb chi yéu
dwra vao nhitng nhan xét truc quan thong qua dd thi hay qua dudng tron luong giac
thi chuong trinh Giai tich 12 yéu cau viéc xét tinh don diéu phai thong qua cac tinh
toan chinh xac trén cac biéu thic dai sd véi cong cu dao ham, ¢ day la xét dau cua
dao ham. SGV Giai tich 12 néu ro ([14], trang 3):

“_ Biét cach xét tinh déng bién, nghich bién ctia mot ham sb trén mot khoang dua vao diu

dao ham cap mot cia no”
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Chuong trinh yéu cau viéc v& d6 thi ham sb phai duoc tién hanh sau khi di xét su
bién thién. Yéu cau cta chuong trinh duoc néu 16 trong SGV Giai tich 12:
“_ Biét so dd téng quat dé khao sat ham sb (tim tap xac dinh, xét chiéu bién thién, tim cuc
trj, tim tiém cén, l14p bang bién thién, v& dd thi.)” ([14], trang 4)
“- Biét cach khao sat va v& dd thi cua cdc ham sd: y=ax’+bx’+c(a=0);
ax+b
Tox+ d

“ - Biét cach dung d0 thi dé bién luan s6 nghiém ctia mot phwong trinh.” ([14], trang 5)

y=ax’+bx*+cx+d(a=0); vy (ac=0).” ([14], trang 5)
Yéu cau cua chuong trinh Giai tich 12 ning cao ciing twong tu. Tuy nhién, chuong
trinh nang cao con yéu cau hoc sinh biét cach khio sat va vé do thi ciia ham s

_ax’+bx+c

S oa'x+b'
Yéu cau cudi cung lién quan dén viéc bién luin nghiém cua phuwong trinh bang dd
thi. Pé giai quyét dugc cic bai toan bién luan nghiém cua phuong trinh bang do thi
doi hoi hoc sinh phai hiéu duoc méi lién hé gitra d6 thi ham s6 véi biéu thic dai s6
ciia n6. Cu thé hon, hoc sinh can hiéu rd: nghiém cta phuong trinh f (x)=g(x)
chinh 1a hoanh do giao diém ciia d6 thi hai ham sé y = f (x) va y=g(x). Vi vay,
sd giao diém cua hai d6 thi chinh 1a s6 nghiém cta phuong trinh va nguoc lai, sb
nghiém cta phuong trinh ciing 12 s6 giao diém cuia hai d6 thi.
Chuong trinh Giai tich 12 ning cao con dé cip dén phép tinh tién hé toa do nhu mot
cong cu dé xac dinh tinh d6i xtmg ctia d6 thi ham sb ([23], trang 50):

“- Ap dung phép tinh tién hé toa do, tim tam ddi xtng ctia dd thi ham da thic bac ba va dd

ax+b ax’*+bx+c,
cx+d a'x+b'

thi ciia cdc ham phén thic hitu ti y =
Do thi cac ham s6 Iy thtra, ham s6 mii va ham s6 logarit dugc dé cdp ngay sau
phan ng dung dao ham d¢ khao sat va vé do thi cia ham s6 (ca chuong trinh co

ban va nang cao).
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1.3. Phan tich SGK
Tu nhitng phan tich chuong trinh cho thay, phép bién doi d6 thi chi dugc giang day
trong chwong trinh Dai s va giai tich nang cao. Vi vy, trong phan phan tich SGK,

chung t6i chi phan tich SGK theo chuong trinh nang cao.

1.3.1. Phan tich SGK Toan lép 10
SGK dugc sir dung dé phan tich trong phan nay 1a SGK Dai s6 10 nang cao. Trudc

tién, chung ta hdy bat dau v4i do thi ham so.

1.3.1.1. Db thj ham s6 trong SGK Dai s6 10
Sau khi trinh bay dinh nghia ham s6 va TXD ctia ham s6 cho béi biéu thirc, do thi
ham s6 dugc SGK dinh nghia nhu sau ([17], trang 36):
“Cho ham s6 y = f (x) xdc dinh trén tap D. Ta da biét: Trong mat phang toa do Oxy, tap
hop (G) cac diém c6 toa do (X; f (X)) v6i xeD, goi la do thi clia ham s6 f. N6i cach
khéac,
M (Xy;Ys)€(G) <= x, €D va y, = f(x,).
Qua d6 thi cia mdt ham sb, ta c6 thé nhan biét dwoc nhiéu tinh chat cua ham sb do.”
Nhu vay, SGK dé cap dén viéc nhan biét mot s6 tinh chat cua ham sb thong qua dd
thi. Vi du 2 sau day cho ta théy mot sd tinh chit ciia ham sb c6 thé nhan biét dua
vao dd thi ([17], trang 37):

“Vidu2: Himsb y=f (X) xéc dinh trén doan [-3:8] dugc cho bang d6 thi nhu trong hinh 2.1

Hinh 2.1

Dua vao db thi da cho, ta c6 thé nhan biét dugc (v6i d6 chinh xac nao do) :
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- Gié tri ctia ham s6 tai mot sb diém, chang han f (-3)=-2, f (1)=0;

- Cac gia tri didc biét cia ham sd, chang han, gia tri nhé nhat ctia ham s trén doan [- 3; 8]

la-2;

-Daucuia f (x) trén mot khoang, chang han néu 1< x <4 thi f (x)<0.”
Dé rén luyén duogc ki ndng nhan biét cac tinh chat néu trén ciia ham sb thong qua dd
thi, hoc sinh can hiéu rd mdi lién hé giira d6 thi ham s6 vai biéu thice dai sé cta né.
Chéng han: gi4 tri nhé nhét (16n nhat) twong tng véi diém thap nhét (cao nhit) cia
d6 thi, ddu cua biéu thirc dwong (Am) twong g v&i do6 thi nam phia trén (dudi) truc
hoanh...
Ki nang xét d4u cua biéu thic dua vao dd thi con duge SGK su dung trong qua
trinh x4y dung dinh 1y vé d4u cua tam thirc bac hai trong chuong V.
Ngoai nhitng tinh chat trén, con nhitng tinh chat ndo ctia ham sb c6 thé nhan biét
bang d6 thi? Chung ta hiy xét khai niém ham s6 dong bién, nghich bién.
a. P0 thi ham sb véi tinh dong bién, nghich bién ciia ham sb
SGK dinh nghia ham sb dong bién, nghich bién nhu sau ([17], trang 38):

“Cho ham s f x4c dinh trén K.

Ham s6 f goi 1a dong bién (hay ting) trén K néu

VX, X, € KX <X, = f(x) < F(X,);
Ham s f goi 1a nghich bién (hay giam) trén K néu
VX, X, € KX <X, = F(x)> f(x,);”

D6 thi ham s6 y = x” cho ta thdy mdi lién hé gitra tinh dong bién, nghich bién voi
db thi ham sb ([17], trang 38):

“Trong vi du 3, ta thdy ham sb y = x* nghich bién trén nira

khoang (—oo;O] va dong bién trén nira khoang [0;+oo) . Qua

d6 thi ctia né (h. 2.2) ta thdy: Tir trai sang phai, nhanh trai ctia

parabol (img voi X e(-0;0]) la dudng cong di xudng, thé

hién su nghich bién ctua ham sd; nhanh phai cta parabol (ing

véi x e[0;+w)) la duong cong di 1én, thé hién sy dong bién

Hinh 2.2

1K 1a mot khoang (ntra khoang hay doan) nao d6 cia R
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cua ham so0.”

Méi lién hé giita tinh ddng bién nghich bién véi d6 thi ham sb duoc phat biéu téng
quat nhu sau ([17], trang 38):

“Néu mot ham sb déng bién trén K thi trén d6, d thi cua no di 1én;

Néu mot ham sb nghich bién trén K thi trén d6, d6 thi cta n6 di xubng.”
O day, 1ap tirc phat sinh mot cau hoi: Piéu nguoc lai ¢6 ding khong? Nghia 13, néu
d6 thi ham s6 di 1én (di xudng) trén K thi c6 két luan duge ham sd 14 dong bién
(nghich bién) trén K hay khong?
Chung t6i khong tim ra mot 101 giai thich cu thé nao cho van dé nay trong SGK
cling nhu SGV. Tuy nhién, viéc dua vao hoat dong 3 li€n quan dén viéc dua vao d6
thi ham sb dé xét tinh déng bién, nghich bién cua ham sd cho th'éiy SGK da ngém an
rﬁng diéu nguoc lai ding va chép nhan tinh dang ddn cua viéc khao sat su bién
thién bang do thi.
Sau day la ndi dung cta hoat dong 3 ([17], trang 38):

“Ham s6 cho boi do thi trén hinh 2.1 dong bién trén khoang nao, nghich bién trén khoang

nao trong cac khoang ( -3; -1), (-1; 2) va (2; 8)?”
T4t nhién, dé hoan thién viéc khao sat su bién thién ctiia ham sd, can thiét phai noi

vé ham s6 khong doi ([17], trang 38):

. ry

“Neu f(x)="f(x,) voi moi x, va X, thuoc K, tuc la
f (X) =¢ voimoi x € K (c 1a hang s6) thi ta c6 ham s6 khong 5 y=2

dbi (con goi 1a ham s6 hang trén K).

, . , i1
Chang han, y = 2 1a ham s6 khéng doi xac dinh trén R . NO ¢0

X
d6 thi la duong thang song song vdi truc Ox (h.2.3) ' "o .
Hinh 2.3

Tu tudng cua viéc khdo sat sy bién thién cia ham s6 bang d6 thi con dugc thé hi¢n
qua vi¢c 1ap bang bién thién ctia mdt sO ham s6 dac bi¢t nhu ham so bac nhat trén

ting khoang, ham sé y = |ax +b|, ham s6 bac hai.... Chang han, d6i véi ham sb béc

hai, SGK viét ([17], trang 57):

“Tir d6 thi ham sb bac hai, ta suy ra bang bién thién sau day:
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(a>0) \;ﬁ/ (a>0) _w/'a\_cc

Ngoai viéc khao sat sy bién thién ctia ham sb bang dd thi, SGK con trinh bay

b -b
X —a0 — +0o0 X -0 — +00
2a 2a
S 2
y=ax'+bx+c y=ax +bx+c -A

phuong phap khao sat sy bién thién bang phép tinh dai sd. Cu thé, phuong phap
khao sat su bién thién bang phép tinh dai s6 dugc dwa vao nhan xét sau ([17], trang
39):
“Piéukién “x, <x, = f (%)< f(x,)” conghiala x,—x va f(x,)- f(x) cingdau.
Do do
Ham s6 f ddng bién trén K khi va chi khi

f(x,)—f(x
VX, X, € K va X1¢X2,M>O.
X; =%
Ham s6 f nghich bién trén K khi va chi khi

f(xz)_ f (Xl) <0
X, =X '

VX, X, € K va X, # X,,
Nhu viy, dwa vao dinh nghia, SGK dua ra phuong phap l1ap ti sb dé xét sy bién
thién.
b. P6 thi ham s6 véi tinh chin — 1é ciia ham s
Khai niém ham sb chin, ham s 1¢ dugc SGK dinh nghia nhu sau ([17], trang 40):
“Cho ham s y = f (X) véi tap xéac dinh D.
Ham s6 f duoc goi 1a ham s6 chdn néu voéi moi X thudc D, ta c6 — x cling thudc D va
f(—x)=f(x).
Ham sb f duogc goi 1a ham s6 1& néu vai moi X thudéc D, ta c6 — X cling thuoc D va
f(—x)=—f(x).”
M&i lién hé gitra dd thi ham sd véi tinh chin — 1é cta ham sb dugec SGK ching
minh va phét biéu trong dinh 1y sau ([17], trang 40):
“Po thi ctia ham s6 chén nhan truc tung lam truc dbi xung.

Do thi cia ham s6 1€ nhan goc toa do lam tam doi xung.”
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T6i day lap tire phat sinh cau hoi: Chiéu nguoc lai cta dinh 1y c6 dung khong? Thé
ché c6 mong mudn hinh thanh ki ning nhan biét tinh chin — 1¢ cia ham sb thong
qua d6 thi & hoc sinh hay khong?

Poan trich sau day trong SGV sé& giai thich rd nhitng thic mac trén ([21], trang 71):
“Pé don gian, SGK chi néu dinh ly thuan vé dd thi cia ham sé chin (1¢) ma khong néu
dinh 1y dao: “Néu mot ham sb co d thi dbi xing qua truc tung (qua gdc toa do) thi do 1a
ham s6 chén (18)”. Nhung trong thuc hanh, ciing c6 thé doan nhan tinh chin — 1é ciia ham
s6 khi da biét d6 thi cta né.”

Nhu vay, thé ché mong mudn hinh thanh ki ning nhéan biét tinh chin — 1é ciia ham

sd thong qua dd thi. Hoat dong 6, trang 42 trong SGK dai s6 10 ning cao doi hoi ki

nang d6 cua hoc sinh:
“Cho ham s6 f x4c dinh trén khodng (—o0;+00) ¢6 dd thi nhu trén hinh 2.5. Hay ghép mdi

¥ & cot trai dudi ddy voi mot y & cot phai dé duge mot ménh dé dung.

1) hamsd £ 1a a) Ham s6 chin
2) Ham sb f déng bién | b) Ham s6 1é
3) Ham s6 / nghich bién | ¢) Trén khoang (-0;0)

d) Trén khoang (0;+o0) 1

¢) Trén khoang (—o0;—0) ) o) Y\

Nhu vy, yéu cau vé ki nang nhan biét cac tinh chat cia ham sé thong qua do thi
ctia chuong trinh dugc SGK thé hién 16 rang trong viéc trinh bay 1y thuyét ciing nhu
trong cac vi du va hoat dong. Pé hinh thanh duoc ki nang do, hoc sinh can hiéu ro
mdi lién hé giita d6 thi ham s véi bicu thirc dai s6 thé hién qua cac tinh chat do.

M&i lién hé d6 c6 thé tom tit nhu sau:

Tinh chit ciia ham s6 thé hién béi biéu | Tinh chét ciia ham sb thé hién qua

thirc dai sé d6 thi ham s

Yo =T (%) (v6i X, € D) Diém (X,;Y,) thudc dd thi ciia ham

Ly=+f (x) 1a mdt ham sb voi tap xdc dinh D.
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SO.

f(x)>0vxeK*

Do thi cua ham s6 nam phia trén truc

hoanh khi x e K .

f(x)<0,vxeK

Do thi cia ham s6 nam phia dudi truc

hoanh khi x e K .

Ham s6 dong bién trén K:

VX, X, e Kix <X, = f(x)< f(x,).

Trén K, d6 thi caa ham s6 di 1én (theo

chiéu tang cua doi so).

Ham s6 nghich bién trén K:

VX, X, e Kix <X, = f(x)> f(x,).

Trén K, do thi ciia ham s6 di xuéng

(theo chiéu ting cua ddi sb).

Ham so6 khong doi trén K

y = m ( m | hing sb).

Po6 thi cia ham s6 nim trén duong
thang song song (hodc tring) voi truc

hoanh.

y = f(x) la ham s6 chén:

vxeD thi —xe D va f(-x)=f(x)

Do thi ham s6 c6 truc do1 xung 1a truc

tung.

y = f(x) la ham sé 1&:

vxeD thi —xeD va f (-x)=-f(x)

Do thi ham s6 c6 tam doi xung 1a goc

toa do.

Nhitng phan tich phan 1y thuyét cia SGK cho thay ki niang nhan biét cac tinh chat

ctia ham sd théng qua dd thi dugc thé ché cha trong. Cac tinh chat ctia ham sb co

thé nhan biét thong qua dd thji ham sb duoc SGK dé cap dén 1a: Gia tri ctia ham sb

tai mot diém, gia tri 16n nhat — gia tri nhé nhat, dau cua bicu thuc, tinh don di¢u cua

ham so, tinh chan — 1¢ ctia ham s6. Tuy nhién, dé nhiing ki nang do thuc sy dugc

hinh thanh & hoc sinh can thiét phai dugc rén luyén trong phan bai tip. Sau day,

ching t61 s€ phan tich cac t6 chic toan hoc gan lién véi cac ki€u nhiém vuy co su

dung d6 thi ham s lam yéu t6 ki thuat.

c. To chire toan hoc

! K 1a mét khoang (nira khoang hay doan) ndm trong D.
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C6 ba kiéu nhiém vu ma ¢ d6, d6 thi duoc st dung nhu 1a yéu t6 chinh trong ki
thuat:
- Kiéu nhiém vu T: Xét ddu biéu thirc bang d6 thi.
- Kiéu nhiém vu T,: Xét tinh chén — 1é ctia ham sb bang db thi.
- Kiéu nhiém vu T5: X¢ét tinh déng bién — nghich bién cta ham sb.
% Kiéu nhiém vu T;: Xét dau biéu thic bing dd thi
C6 3 cau trén tong s6 110 cau cia chuong 2 tng véi kiéu nhiém vu T,

Chung ta hay xét mot vi du trong SGK (bai 32, trang 59, Pai s6 10 — NC):
“Véimdi ham s y=—x*+2x+3 va y =%x2 +X—4, hay:

a. V& dd thi cia ham $6;
b. Tim tap hop cac gia tri x sao cho y > 0;
c. Tim tap hop cac gia tri x sao cho y <0.”

Sau day la loi giai tir SGV ([21], trang 87):
“Pat f(x)=-x*+2x+3; g(x):%x2 +X—4. Tir d6 thi suy ra:

b. f(Xx)>0=-1<x<3g(x)>0ex<-4vx>2;
c. f(x)<0ex<-1vx>3g(x)<0e=-4<x<2.”
Loi giai trén cho thay db thi 1a yéu t6 chinh trong ki thuat giai quyét kiéu nhiém vu
T;. Cu thé, d€ xét diu bicu thire f (X) nao do, ta sir dung ki thuat sau:
Ki thuat t,:
- V& 6 thi ham sé y = f (X);
- Trén khoang ma dd thi nim trén truc hoanh thi f (x)> 0, trén khodng ma
dd thi ndm duéi truc hoanh thi f (x)<0.
Nhan xét vé kiéu nhiém vu T;:
Yéu t6 dd thi trong céc bai tap thudc kiéu nhiém vu T; duoc cho trude.
% Kiéu nhiém vu T,: Xét tinh chin — 1é ciia ham s6 bang d6 thi
C6 mot cau tng voi kiéu nhiém vu T, 13 hoat dong 6 , trang 42, SGK dai s6 10 —

nang cao di dugc ching t6i dua ra & phan trude.



-21-

D6 thi ham sb 1a yéu td chinh trong ki thuat cua kiéu nhiém vu nay. Ki thuat giai
dua trén dinh ly ddo cua dinh ly vé dd thi ctia ham s6 chén - 1é trong SGK.
Nhan xét:
Chi c6 mot cau trong phan hoat dong cho thay viéc st dung do thi ham sb trong
viéc xét tinh chin — 1& cia ham sé chtng to kiéu nhiém vu nay khéng dugc thé ché
quan tim. Péu nay hoan toan phu hop, boi 18 trén thuc té, nguoi ta thuong quan tam
dén viéc loi dung tinh chin — 1é ctia ham sb trong viéc don gian hoéa viéc khao sat su
bién thién va v& d6 thi cia ham s6 cht it khi lam nguoc lai. Diéu nay ciing dugc thé
hién trong SGK qua doan trich sau:
“Cé nhitng ham s6 c6 mot sd tinh chit dic biét, d& nhan the‘iy ma ta co thé loi dung dé viée
khao sat sy bién thién va v& db thi cua n6 don gian va d& dang hon. Tinh chit chin — 1& cua
ham s6 1a mot vi du.” ([17], trang 40)
% Kiéu nhiém vu T5: Xét tinh dong bién — nghich bién ciia ham s6
C6 24 cau thudc kiéu nhiém vu Tj trén téng s6 110 cau cua chuong 2.
Chung ta xét mdt vai vi du vé kiéu nhiém vu nay.
Vi du 1 (bai 3, trang 45, Pai s6 10 - NC):

“Hinh 2.9 1 d thi ctia mot ham sb ¢o tap xac dinh 1a R.

2

Dua vao db thi, hiy l4p bang bién thién ctua ham sb do.

Hinh 2.9

Vi du 2 (bai 18, trang 52, Pai s6 10 — NC):
2x+4 khi —2<x<1
“Chohamsb y=f(x)=1-2x khi -1<x<1
x—3 khil<x<3.
a) Tim tap xac dinh va v& do thi cua ham s6 do.
b) Cho biét sy bién thién ctia ham s6 da cho trén mdi khoang ( - 2; -1), (-1;1) va (1;3) va

1ap bang bien thién ctia n6.”
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Dua vao 101 giai cua hai vi du trén trong SGV cho phép chung ta dua ra ki thuat giai
T34, nhu sau:
Ki thuit 73, (Ki thuét do thj)
- V& d6 thi ham sb
- Néu trén khoang (a;b) ma dd thi di 1én (di xudng) thi ham sb ddong bién
(nghich bién).
Chung ta hiy xét thém mot vi du khac trong SGK dai sé 10 — NC trang 45:
“Khao sat sy bién thién ctia mdi ham sb sau va 1ap bang bién thién cia né:
a) y=x’+2x—2 trén mdi khodng (—o0;-1) va (—1;+o)
(...)”
Sau day la loi giai cua SGV ([21],trang 74):

wTa ey 1)) (X +2x,-2)—(x} +2x,-2) e e2
X =X, X =X,

Trén khoang (—o0;—1), ham sé nghich bién vi
X5 X, € (—0;—1) = X, <=L X, <—1=> X, + X, +2<0.
Trén khoang (~1;+o0), ham sb dong bién vi
X%, €(-L+0)= % >-LX, >-1= X +X,+2>0.”
Lo1 gidi trén cho phép ching ta rat ra ki thuat giai khac nhu sau:
Ki thuit t5,: (Ki thuat dai s6)

f (Xl)_ f (Xz)

X =X,

-Laptisd k =

-Néu k > 0 trén (a;b) thi ham sé dong bién
-Néu k <0 trén (a;b) thi ham s nghich bién.
Nhan xét vé kiéu nhiém vu Tj:
Véi s6 luong bai tap kha nhiéu (24/110 cau cia chuwong 2) chimg to kiéu nhiém vu
T duoc thé ché quan tam.
Dua vao 101 giai cia SGV, chiing t6i nhan thiy trong s6 24 ciu thudc T3 ¢ 16 cau

duogc giai theo ki thuét 5, (ki thuat d6 thi) va 8 cdu dugc giai theo ki thuat 14, (Ki
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thuat dai s6). Nhu vay, viéc khao sat su bién thién ctia ham sb bang d6 thi 1 mot ki
nang dugc xem trong trong SGK.
Pic diém ciia cac bai tap lién quan dén kiéu nhiém vu Tj:

+ Dbi véi cac cau duge giai bé“mg ki thuét dai s6, dé bai cho truée cac khoang
can xét sy bién thién.

+ PDbi véi cac cdu ma thé ché mong mudn duge giai bang ki thuat d6 thi thi yéu
t6 d6 thi dugc cho trude.

Tur nhitng phan tich vé 3 kiéu nhiém vu ta c6 mot vai nhan xét:

- €6 20 cau hoi trén tong sb 110 cau hoi ciia chuwong 2 thé hién viéc khao sat
cac tinh chat ctia ham sb bang d6 thi chimg t6 ki nang nhan biét cac tinh chét
béng dd thi duoc cha trong trong SGK.

- Céc tinh chat ma SGK mong muén duoc nhan biét thong qua do thi 1a: ddu
ctia biéu thirc dai s6, gia tri 1on nhat — gia tri nho nhat, tinh chin — 1é ctia ham
s6 va duoc biét 1a tinh déng bién — nghich bién ctia ham sd.

- Dbi voi cac bai tap ma dd thi ham s6 1a yéu t6 ki thuat, dé bai thuong cho
trude d6 thi.

Tt nhitng nhan dinh trén, chiing t61 dat ra cau hoi:

- Trong truong hop do thi ham so6 khong dwoc cho trudc, hoc sinh co biét tu vé
do thi roi sir dung do thi ham sé trong viéc xét déu biéu thire, xdc dinh gia tri
[6n nhat - gia tri nho nhat va ddc biét la khao sdt tinh déng bién — nghich
bién ciia ham sé hay khong?

Mot thue nghiém s& duoc tién hanh nhim tim kiém nhimg yéu té giup tra 161 cau
hoi trén.

Qua céc phan tich trén chung ta nhin thiy ki ning nhan biét cac tinh chit ciia ham
s6, dic biét 1a tinh déng bién, nghich bién ctia ham sb duogc thé ché cha trong thé
hién qua céc kiéu nhiém vu véi sé lugng bai tdp twong d6i nhiu. Thong qua viéc
rén luyén ki ning nay, hoc sinh s& hiéu dugc mdi lién hé giira d6 thi ham s vai cac
tinh chat cia ham s cling nhu véi biéu thirc dai s6 cia ham sb. Van dé dit ra tiép

theo 1a v&i cong cu bién doi do thi, viée nghién ctru ham s6 dugc thyc hién nhu thé
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nao trong SGK? Mdi lién h¢ giira @b thi ham s6 va biéu thic dai sb thé hién nhu thé

nao qua phép bién ddi do thi?

1.3.1.2. Phép bién ddi @6 thi trong SGK dai s6 10
Phép bién doi dd thi dugc dé cap trong SGK dai s6 10 Nang cao 1a phép tinh tién dd
thi.
Pé trinh bay phép tinh tién dd thi, trude tién SGK trinh bay vé viéc tinh tién mot
diém ([17], trang 42):
“Trong mit phang toa do, xét diém M (XO; yo). Véi s6 k > 0 di cho, ta co thé dich
chuyén diém Mjy:
- Lén trén hodc xudng dudi (theo phuong cua truc tung) k don vi
- Sang trai hoac sang phai (theo phuong cia truc hoanh) k don vi
Khi dich chuyén diém M, nhu thé, ta con noi ré"mg tinh tién diém M, song song voi truc toa
d(’j”
Hoat dong 7 trong SGK gitup hoc sinh hinh thanh sy lién hé gitra toa do cua cac
diém trudc va sau khi tinh tién ([17], trang 42):

“Gia st My, Mo, M3 va M, 1a cac diém co duoc khi

tinh tién diém M, (Xo; yo) theo thtr tu lén trén, ‘ M1
xudng dudi, sang phai va sang trai 2 don vi (...).
Hay cho biét toa do cta cac diém My, My, M va M,” e M3

mo} x0;y0)

M2
MGéi lién hé giira cac dd thi ham sb véi nhau thong qua phép tinh tién duoc thé hién
bdi dinh 1y sau day trong SGK ([17], trang 43):
“Trong mit phang toa d6 Oxy, cho d6 thi (G) ctia ham sb y = f (x); p va q 14 hai s duong
ty y. Khi dé:
1) Tinh tién (G) 1én trén q don vi thi dugc d0 thi ciia ham s6 y = f (x) + q;
2) Tinh tién (G) xubng dudi q don vi thi duoe db thi ciia ham sé y = f (x) - q;
3) Tinh tién (G) sang trai p don vi thi duoc db thi cia ham sy =f (x + p) ;
4) Tinh tién (G) sang phai p don vj thi dugc dd thi cia ham sy =f (x - p); ”
Tur dinh 1y trén, ta thdy dé nghién ciru do thi bang phép tinh tién do thi, ngudi ta lam

viéc vo1 mdt hé truc toa do ¢ dinh. Chung ta c6 thé mo ta cach lam nay nhu sau:
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Trong hé truc toa do ¢ dinh, nguoi ta cho duong biéu dién dd thi G, cua ham $6
x> f(x). Sau d¢, ta xét mot ham s6 c6 méi lién hé v6i ham sb da cho. Ching
han, ham s6 X+ h(x)=f (x+k) hay x> h(x)= f(x)+k c6 duong bicu dién
d6 thi G, . Phép tinh tién thé hién su lién hé giita viéc bién doi dai s6 tir f dén h va
viéc tién hanh bién d6i hinh hoc tir G, sang G, va ngugc lai.
V6i phép tinh tién do thi, ta thiy dudng biéu dién d6 thi G, ctia ham s h c6 dugc
bang cach tinh tién duong cong biéu dién d6 thi G, cua ham s6 f. Do d6, hai duong
cong trén sé& gidng hét nhau. Hay néi cach khac, tinh chat cua G, ¢o thé duoc suy ra
tir G, . Cau hoi dat ra 1a: SGK khai thac mbi lién hé nay nhu thé nao? Cuy thé hon:
SGK st dung phép tinh tién trong viéc khao sat tinh chat ctia ham sé nhu thé nao?
Trude hét, trong phan 1y thuyét ching ta nhan thiy SGK sir dung phép tinh tién dd
thi trong viéc nghién ctru ham s6 bac hai.
Truée tién, SGK nhéc lai dd thi ham s6 y =ax*(a#0) da duge hoc trong chuong
trinh 16p 9 ([17], trang 55):
“Ta da biét, d6 thi ham s6 y =ax’(a =0) 1a parabol (Po) ¢6 céc ddc diém sau:

1) Pinh cua parabol (Py) 1a gdc toa do O;

2) Parabol (Py) co truc d6i xing 1a truc tung;

3) Parabol (P,) huéng bé 16m 1én trén khi a > 0 va xudng dudi khi a < 0.”
Sau d6, bing coéng cu phép tinh tién, SGK ching minh duoc moi d6 thi ham sb
y = ax® + bx + ¢ déu c6 dugc bang cach tinh tién d6 thi ham sé y = ax® ([17], trang
55):

“Ta da biét

b® —4ac
4a

2
ax® +bx+c=(...)=a(x+_) _

Do d6, néu dat A=b2—4ac,p=;—b,q=;—A thi ham s6 y=ax’+bx+c c6 dang
a a

y:a(x—p)2+q.

Goi (P,) 1a parabol y =ax?. Ta thyc hién hai phép tinh tién lién tiép nhu sau:
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- Tinh tién (P,) sang phai p don vi néu p >0, sang tréi |p| don vi néu p < 0, ta dugc dd thi

hamsé y=a(x—p)*. Goi do thi nay 1a (P,).

- Tiép theo, tinh tién (P;) 1én trén q don vi néu q > 0, xudng dudi |q) don vi néu q < 0, ta

duoc do thi ham s& y =a(x—p) +q, goi dd thi nay la (P).

Vay, (P) 12 d6 thi ham s6 y =ax?+bx+c”
Nhu vdy, ta thay do thi ham sd y = ax? +bx+c¢ co dugc bang cach tinh tién do thi
ham s6 y=ax? theo vecto pT + q] . Do d6, cac tinh chat cua dd thi ham sb
y=ax’+bx+c co thé dugc suy ra tu dd thi ham sb y =ax’. Hoat dong 1 va hoat
dong 2 sau day trong SGK gitp hoc sinh rat ra tinh chit cta dd thi ham sb
y =ax® +bx +c tir 6 thi ham s6 y = ax® qua phép tinh tién ([17], trang 56):

“H1: Biét rang trong phép tinh tién thir nhét, dinh O ctia (P,) bién thanh dinh I, cia (P;).

Tir d6, hily cho biét toa do ctia I; va phuong trinh truc ddi ximg cua (P;).”

“H2: Trong phép tinh tién tht hai, dinh I, cua (P 1) bién thanh dinh I cua (P). Tim toa do

ctia I va phuong trinh truc déi ximg cua (P).”
Tinh chét cia dd thi ham s6 y=ax® +bx+c¢ dugc SGK két luan nhu sau ([17],
trang 56):

“Pd thi ham sb y = ax® +bx + c,(a # O) la mot parabol c6 dinh | (;—:;%) , nhan dudng

o _b \ A , \ z A1~ A A A A 1 A
thang x = % lam truc doi xuing va hudng bé 16m 1én trén néu a > 0, xudng dudi n€u a <
a

0.”
Tur phép tinh tién, nguoi ta ciing thu duoc két qua vé tinh chat bién thién cia ham so

bac hai nhu sau ([17], trang 57):

b -b
X —00 —_— +00 X —00 — +00
2a 2a
y=ax’+bx+c | +0 +00 y=ax’ +bx+c -A

(a>0) \;_?/ (a>0) _m/a\‘_m
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Pé thiy duogc phép tinh tién d6 thi c6 tng dung nhu thé ndo trong nghién ctru dd thi
ham sb trong phan bai tip, ching toi tién hanh phan tich cac to chuic toan hoc lién
quan dén phép bién doi do thi.
¢. Té chirc toan hoc
% Kiéu nhiém vu T,: Xac dinh biéu thirc dai sb ctia ham sb c6 dd thi 1a anh cua

d6 thi ham s6 cho trudc qua phép tinh tién.
Kiéu nhiém vu T, xuit hién trong bai 1: Pai cuwong vé ham sé va bai 2: Ham sé bdc
nhdt cta chuong 2: Ham sé bdc nhdt va ham sé6 bdc hai.
C6 12 cau hoi tmg voi kiéu nhiém vu T, trén tong s6 110 cau héi cua chuong 1.
Trong d6, co 9 cau hoi trén tong s6 48 cau cta bai 1 va 3 cau trén tong s6 18 cau
cua bai 2.
Sau ddy 1a mot vi du vé mét bai tap thude T4 ([17], trang 43):

“Vi du 6: Néu tinh tién dudng thang (d):y=2x-1

sang phai 3 don vi thi ta thu dugc do thi ciia ham s6
nao? (d) (d1)

Giai. Ki hiéu f(X):ZX—l. Theo dinh ly trén, khi

1 X
tinh tién (d) sang phai 3 don vi, ta dugc (d,), do 1a
do thi ciia ham s6 y=f(x-3)=2(x-3)-1, tic 1a
ham s6 y =2x-7 (h.2.7)" Hinh 2.7

Loi giai trén cho phép ching ta rit ra ki thudt 1, cia kiéu nhiém vu T, nhu sau:
Ki thuat t,:

- Xé4c dinh vecto pi+q] cia phép tinh tién bién G, thanh G, .

- G, 1a dd thi cia ham s6 h(x)=f (x—p)+q.
Nhan xét:
So lugng cau hoi thudc kiéu nhiém vu T, tuong ddi nhiéu (chiém trén 10% téng sb
ciu hoi ciia chuong) cho thiy day 1a mot kiéu nhiém vu dugc thé ché xem trong.
Céc cau hoi thudc kiéu nhiém T, lién quan dén cac loai ham sd nhu: Ham sé bac

nhat, ham s6 bac hai, ham s6 hiru ty va ham so tri tuy¢t doi ctia cac loai ham so trén.
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Kiéu nhiém vu T, thé hién mdi lién hé giita viéc bién ddi hinh hoc tir G; sang Gy,
v6i viée bién db6i dai s6 tir ham sd f sang ham sé h. Cu thé, ngudi ta cho d6 thi Gq
cuia ham s6 y = f(x) (f(x) da biét) va d6 thi G, cua ham s6 y=h(x) (h(x)
chua biét). Trong d6, Gy, c6 dugc bang cach tinh tién G; theo mét vecto nao do.
MG&i lién hé giira hai d6 thi ham s6 c¢6 thé duoc thé hién qua hai cach.
- Céch thir nhat: Do thi ham s6 G; va Gy, duge cho dudi dang ngﬁm an béng cach
mo ta phép tinh tién bién G; thanh Gy. Trong trudng hop nay, ngudi ta khong can
v& dd thi cta hai ham s0. Khi d6, vi d6 thi ctia ham s6 h 1a anh ctia d6 thi ham s6 f
qua phép tinh tién nén tinh chit ciia ham sé f va ham s h 13 twong tu nhau. Cau hoi
dat ra la:
Hoc sinh co van dung dwoc cdc tinh chdt cia ham sé ban dau dé suy ra tinh chat
ciia ham sé méi hay khéng?
- Cach thir hai: D6 thi ctia hai ham sb f va h dugc vé trude. Khi d6, hoc sinh can
dua vao hinh vé& dé rat ra mdi lién hé gitta hai dd thi. T do st dung cong thuc cua
phép tinh tién dé xac dinh biéu thic dai sé ctia ham s6 h tir biéu thic dai sé ctia ham
sd f. Cach nay cho thiy rd rang mdi lién hé hinh hoc giita hai do thi ham sb bang
hinh v&, tuy nhién, SGK khong c6 bai tdp nao dugc cho dudi dang nay. Piéu nay Iy
giai cho két qua cua bai toan thuc nghiém 1 cta ching toi trong khoa luan tot
nghiép: “tié}) can khai niém ham sé6 véi Casyopee” thuc hi¢n nam 2010%,
% Kiéu nhiém vu Ts: Xac dinh phép tinh tién bién do thi ham sé nay thanh dd thi
ham sé kia.
Kiéu nhiém vu Ts xuit hién trong chuong 2 va ¢ mit & tit ca cic bai hoc cua
chuong nay véi sb luong bai tap 1a 7 cau trén tong sd 110 cau hoi cua chuong.
Chtng ta c6 thé hinh dung ndi dung cua cac bai tap thudc Ts thong qua vi du 7,
trang 44, SGK dai s6 10 — nang cao:

-2x+1
X

“Vi du 7: Cho d0 thi (H) ciia ham sb y = 1 Hoi mudn ¢ do thi cia ham s§ y =
X

thi ta phai tinh tién (H) nhu thé nao?

! Xem phin mé du cua ludn vin nay
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Gidi. Ki hicu g(x)==, taco —2F 1 242 _g(x)-2. Vay muén c6 db thi ham s5
X X
y=22X*L o ohai tinh tién (H) xuéng dudi 2 don vi.”
X

Lo1 gidi trén cho phép rat ra ki thuét 15, nhu sau:
Ki thu@t Ts5.1-
- Viét h(x) duéi dang h(x)=f(x—p)+q

- Phép tinh tién theo vecto pi+qj bién dd thi ham sd f thanh dd thi ham sd

h.
Chung ta xét thém mét vi du nita vé kiéu nhiém vu nay ([17], trang 53):

“V& dd thi ctia hai ham sb sau trén cung mot mat phé“ing toa d0 va néu nhan xét vé quan hé

gilta chung

a) y=[x-2| b) y=[x-3 "
DPdi voi bai tap c6 noi1 dung nhu trén, chung ta co6 ki thuat 15, nhu sau.
Ki thuat 75 ,:

- V& hai d6 thi ctia hai ham s6 f va h trén cing mot mit phing toa do.

- Tir d6 thj rtt ra phép tinh tién bién G, thanh G, .
Nhan xét:
Vi cac bai tap dugc gidi bﬁng phuong phép dai s6 (ki thuat t54), cac loai ham $6
duoc dé cap dén 1a: Ham sb hiru ty, ham s6 bac nhat, ham sd bac hai va ham sb tri
tuyét ddi ctia cac ham sb trén.
Ki thuit 15, thé hién mbi lién hé giira viéc bién doi dai sb tir f dén h véi viée bién
d6i hinh hoc tir d6 thi cia ham s6 f dén d6 thi ham sb h. Cy thé hon, ngudi ta cho
hai ham sd f va h ma biéu thic dai s6 cta chung c6 mdi lién hé nao d6. Tir d6, hoc
sinh can xac dinh dugc mdi lién hé hinh hoc giita hai do thi (khong can vé hai d6
thi), mdi lién hé hinh hoc trong kiéu nhiém vu nay 1a phép tinh tién bién d6 thi ham
sd nay thanh d thi ham sé kia.
Nhu viy, y nghia ciia viéc xac dinh duoc phép tinh tién bién do thi ham s nay
thanh d6 thi ham s6 kia 1a gi?

Kiéu nhiém vu T sau day s€ cho thay y nghia cta viéc lam nay.
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% Kiéu nhiém vu T4: M0 ta 6 thi ham so bac hai.

Kiéu nhiém vy nay xuat hi¢n trong bai 3: Ham so bdc hai cua chuong 2 vo1 sO bai

tap 1a 10 cau trén téng s6 110 cAu ctia churong nay.

Chung ta hay xét bai tap trong SGK lién quan dén kiéu nhiém vu Tg ([17], trang

58):

“Cho cac ham so:

a y=-x"-3 b. y=(x-2)

C. y=~2x2+1 d.y=—/2(x+1)’

Khong v& d6 thi, hily mo ta d6 thi ciia mdi ham sb trén bang cach dién vao chd tréng (...)
theo mau:

- Pinh cua parbol 1a diém c6 toa do ...

- Parabol c6 tryc d6i xtmg 14 dudng thing ...

- Parabol c6 bé 16m hudng (1én trén/ xudng dudi)... ”

Sau day la loi giai tir SGV ([21], trang 85):

“c) parabol y =~/2x2 +1 c6 duoc 1a do tinh tién parabol y =~/2x? theo truc tung 1én trén 1
don vi. Do do6:

- Pinh cua parabol 1a diém c6 toa d6 (0; 1);

- Parabol ¢6 tryc d6i ximg 1a duong thang x = 0;

- Parabol ¢6 bé 16m huéng 1én trén. ”

Loi giai tir SGV cho phép néu ra ki thuat 14, cho kiéu nhiém vu T nhu sau.

Ki thuat 74, :

- Bi€u dién ham s6 bac hai vé dang y =a(Xx— p)2 +q;

- Xéc dinh phép tinh tién bién d6 thi ham s y =ax? thanh dd thi ham s6
y=a(x-p) +q

- Tinh tién gbc toa d6 va duong thing x =0 theo vecto pT+ q] ta dugc toa

d6 dinh, phwong trinh truc dbi xtmg va bé 16m.

Ngoai ki thuat 144, kiéu nhiém vu Tg con c6 thé duge giai béng mot ki thuat khac

nhu sau.

Ki thllé:lt Te6.2-
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- Pua ham s6 bac hai vé dang y = ax® +bx +c

- Pinh cua parabol 1a | _—b;ﬂ , truc ddi xtmg 1a duong thang X = _—b, bé
2a 4a 2a
16m huéng 1én trén khi a >0 va bé 16m hudng xudng dudi khi a < 0.
K1 thuit 14, dua trén két luan ciia SGK vé dd thi ham sb béc hai ([17],trang 57):

“Két luan

D) thi ciia ham s y = ax’ +bx+c(a # 0) la mdt parabol c6 dinh la | [;—b;—Aj , nhan
a 4a

duong thing x = ;—z 1am truc ddi xtmg va huéng bé 16m 1én trén khi a >0, xubng dudi
khi a<0.”

Nhan xét:

C6 2 dang ham sb bac hai dugc dé cap dén trong SGK thudc kiéu nhiém vu T Ia:
-Dang 1: y=a(x— p)2 +0 (co 4 cau duoc cho dudi dang nay)

- Dang 2: y =ax* +bx+c (co 5 cau dugc cho dudi dang nay).
Ca hai ki thuat dugc dua ra trong phan trén déu ap dung dugc dbi véi ca hai dang
ham sb bac hai néu trén. Tuy nhién, tir 10i giai SGV, chiing t6i nhan thay, ddi voi
nhirng ham s c6 dang 1 thi phép tinh tién dugc uu tién st dung, ddi v6i nhitng ham
s0 c6 dang 2 thi cong thirc trong phan nhan xét dugc wu tién ap dung.
Viéc mé ta do thi ham sb bac hai nhd phép tinh tién thé hién mot cach ngdm an viée
dung d thi ham s6 y =a(x— p)’ +q tir dd thi ham s6 y = ax? (xem nhu da biét do
thi ham sb nay).
Ngoai kiéu nhiém vu Tg, viéc mo ta dd thi ham sb bac hai con xuét hién trong kiéu
nhiém vu sau day.
% Kiéu nhiém vu T;: V& dd thi ham sd bac hai.
Kiéu nhiém vu nay xuat hién trong bai 3: Ham s bac hai v6i 8 cau hoi trén tong sb
110 cau hoi ciia ca chwong va trén tong s6 32 cau héi ctia bai 2.
Sau day 1a mot vi du vé mot bai tap thudc kiéu nhiém vu nay ([17], trang 57):

“Ap dung két qua trén, hiy cho biét sy bién thién ctia ham sb
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y=-x"+4x-3
V& dd thi ctia ham s d6
GmLﬂnmhmmc29=2vaié=L
2a 4a

Vay db thi cia ham s§ y = —x* +4x—3 1a parabol c6 dinh 1(2;1), nhan dudng thang

x = 2 1a truc d6i xtng va hudng bé 16m xudng dudi.

Tir d6 suy ra ham sb dong bién trén (—o0;2), nghich bién trén khoang (2;+).

(...)"
Loi giai trén cho thiy viéc mo ta do thi ham s6 bac hai duoc tién hanh trude khi vE
dd thi cta no.
Nhan xét:
Tat ca cac bai tap vé v& do thi ham sb bac hai déu 13 cac ham s6 bac hai c6 dang
y =ax® +bx+c va tir 1oi giai cia SGV ching t6i nhan thiy viéc mo ta d6 thi ham
sO bac hai déu dua vao viéc tinh todn cac gia tri ;—Z;%. Viéc giai nhiéu bai tap
(khoang 25% céau hoi trong bai 3) bang cach lam trén s& anh huong gi dén quan
niém cua hoc sinh vé phép tinh tién dd thi? Cu thé:

Hoc sinh c6 van dung phép tinh tién trong viéc mo ta do thi ham s6 bdc hai dang

y=a(x—p) +q hay khong? Tic do, phép tinh tién do thi ¢ dwoc hoc sinh sie

dung trong viéc vé do thi ham s6 Yy = a(x — p)2 +Q khi dd c6 do thi y=ax® hay
khong?
bé théy duoc phép bién ddi dd thi duogc ung dung nhu thé nao trong cac loai ham )

khac, chiing toi tién hanh phan tich SGK 16p 11.

1.3.2. Phén tich SGK Toan lép 11
Nhu d3 phan tich, chuong trinh dai s6 va giai tich 11 dé cap dén do thi cac ham s

lrong giac y =sinXx,y =C0SX,y =tanx,y =cotx.
Trong phan nay, ching t6i chi phén tich chi tiét cach thirc trinh bay d6 thi ham sb

y =sinXx,y =cosx trong SGK. Pd thi ciia ham s6 y =tanx,y =cotx dugc trinh
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bay tuwong tu voi do thi hai ham sd trén nén chiing t6i khong phan tich & trong luan
van nay.
Pé khao sat va v& d6 thi ham sé y =sinx va dd thi ham sb y =cosx, trudc hét
SGK néi vé tinh tuan hoan cta hai ham s6 nay. Nho tinh tudn hoan véi chu ki 27
nén viéc khao sat ham s6 y =sinx chi can thuc hién trén mot doan c6 do dai 27 .
Sy bién thién cua ham s§ y =sinx duoc rat ra bang cach quan sat su di chuyén cua
cac diém twong Gmg trén duong tron luong gidc. Piéu nay giup hoc sinh d& dang
hinh dung duoc sy bién thién ctia ham sb lwong giac mot cach truc quan hon. Sau
day la doan trich trong SGK ([18], trang 5 - 6):

“Do ham s y =sinx 1a ham s6 tudn hoan v&i chu ki 27 nén ta chi can khao sat ham s

d6 trén mot doan c6 d6 dai 27, ching han [-7;7].

Chiéu bién thién (xem céc hinh 1.2, 1.3, 1.4)

Cho x= (OA,OM ) tang tir —z dén 7, tic 1a cho M chay trén duong tron lugng giac theo

chiéu duong mot vong xuét phat tir A’ va quan sat sy thay doi cua diém K ( K 14 hinh chiéu

cua M trén truc sin, OK =sinx ), ta théy:
P | AT Ly 4R A \ \ ‘7 -2
- Khi x tang tir —7 dén > thi diém M chay trén duong tron lugng giac theo chicu duong

tr A’ dén B’ va diém K chay doc truc sin tir O dén B’ . Do d6 OK , tuc 1a sinx, giam tur 0
dén -1 (h.1.2).

ol N
A’ A } X JA
MXT=="1 & o M /'+
I
N\ i
Hinh 1.2 Hinh 1.3

- Khi x tang tir % dén % thi diém M chay trén dudng tron luong giac theo chiéu duong

tir B” dén B va diém K chay doc tryc sin tur B’ dén B. Do d6 OK , tire 1 sinX, tang tur -1 dén

il ! T
¢ i
N

- 7] 7

1 (h.1.3).

Hinh 1.4
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s e NI/« v 4R A \ \ .y ‘A N
- Khi x tang tu 5 dén 7 thi diem M chay trén duong tron lugng giac theo chiéu duong tur

B dén A’ va diém K chay doc tryc sin tir B dén O. Do d6 OK , tirc 1a sinX giam tur 1 dén 0
(h.1.4).

Vay ta c6 bang bién thién cta ham s y =sinx trén doan [-7;7z] nhu sau:

X

y=sinx

b

O>

thi cia ham s6 y =sinx dugc thé hién trong SGK nhu sau ([18], trang 6 — 7):
“- Khi v& d6 thi ciia ham sé y=sinx trén doan [-7;7z], ta nén d& y rang: Ham s
y =sinx 12 mot ham s6 1€, do d6 dd thi cua nd nhan gde toa d lam tdm ddi xung. Vi vy,

dAu tién ta v& do thi cia ham sb y =sinXx trén doan [O; 7r] .

Trén doan [0;7], dd thi ctia ham s6 y =sinx (h. 1.5) di qua cac diém c6 toa do (x,y) trong

bang sau:
X ‘ T T 4 4 2r Ry Sz
0 — — — — — — . T
6 4 3 2 3 4 6
T O
2 2 2 2 2 2

Hinh 1.5

Phén d6 thi ciia ham s6 y =sinx trén doan [0;7] cung véi hinh ddi ximg ctia né qua goc
O lap thanh @6 thi cia ham s y =sinx trén doan [-7;7] (h.1.6).
- Tinh tién phan d5 thi vira v& sang tréi, sang phai nhimng doan c¢6 d6 dai 27 ,47,6x ....thi

dugc toan bo d6 thi ham sd y =sin x. D6 thi d6 duoc goi 1a mot dwong hinh sin (h. 1.6).”
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Hirh 1.6

14
A

Poan trich trén cho thiy viéc van dung tinh chin — 1& va tinh tudn hoan ctia ham sb
gitp don gian hoa viéc vé d6 thi ham sé y =sinx. Pong thoi, hai tinh chét trén
cling cho phép ta nhan dang duoc d6 thi ham s6 y =sinx. D6 1a cac tinh chat:

- P06 thi ham sé y =sinx nhan gdc toa do lam tam d6i ximg.

- Hinh dang cta dd thi ham sé y =sinx giéng nhau trén nhitng doan c6 do

dai 27 lién tiép nhau.
Tiép theo d6 thi ham sé y =sinx, SGK trinh bay viéc v& d6 thi ham s6 y =cosx.
Tu tudng cua viéc khao sat va vé dd thi ham sd y =cosx la duya vao céc tinh chét
va do thi ham s6 y =sinx di nghién ctru trude d6. Cu thé, SGK trinh bay viéc khao
sat va v& do thi ham sé y = cosx nhu sau ([18], trang 8):

“Ta ¢6 thé tién hanh khao sat su bién thién va v& d6 thi ctia ham s6 y =cosx twong tu nhu

~ 13 TR A . A A ‘A A A . T e .
da lam véi ham s y =sinX trén ddy. Tuy nhién, ta nhan thay cosx = Sln(x + Ej voi1 moi

~ M , . e 2 s Ly £ . feoA ,oan qa: T
X, nén bang cach tinh tién d6 thi ham s6 y =sinx sang trai mot doan c6 d¢ dai > ta duoc

d6 thi ham s6 y =cosx (no6 ciing dwoc goi 1a mot dwong hinh sin) (h.1.7).”

Hinh 1.7

Tinh chit cia ham s y = cosx duoc suy ra tir dd thi ciia nd nhu sau ([18], trang 8):
“Can ctr vao do thi ciia ham sé y =cosx, ta lap duoc bang bién thién ciia ham s6 do trén

doan [-7;7]:
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Nhan xét:
- Viéc v& d6 thi ham s6 y=cosx bang cach tinh tién do thi ham s
y =sinx giup giai thich li do vi sao lai goi dd thi ham s6 y=cosx la
dwong hinh sin. Nhu vy, phép tinh tién do thi trong truong hop ndy con
doéng vai trd nhan dang dd thi ham s.
- Vi viée van dung phép tinh tién dd thi, nguoi ta thu duoc dd thi ham sb
y =cosx tir d0 thi ham sé y =sinx. Do d6, moi tinh chat ctia ham s6
y =cosx déu co thé suy ra tir ham s6 y =sinx. Hon nita, cach khao sat
va v& d6 thi ham sd y=cosx cua SGK mét 1an nira cho thiy thé ché
mong mudn st dung phép bién hinh trong viéc v& d6 thi ham sb.
Pé thdy dugc thé ché co quan tam dén viéc st dung phép bién dbi d6 thi trong viéc
v& d6 thi ham s hay khong, chiing ta tién hanh phan tich cac t6 chirc toan hoc.
< Té chitc toan hoc
Trong phan nay, chiing t6i quan tdm dén kiéu nhiém vu Tg sau day.
Kiéu nhiém vu Tg: V& d6 thi ham s6 luong giac.
C6 12 cau twong ung véi kiéu nhiém vu Tg trén tong s6 29 cau hoi cua bai ham sb
lwong giac va trén tong sb 166 cau hoi cua chuwong 1: Ham sé lwong gidc va phwong
trinh luong giac.
Chung ta xét vi du sau day vé kiéu nhiém vu nay ([18], trang 15):
“6. Cho ham s6 y = f (x) = 2sin2x

a. Chimg minh rang véi s nguyén k tiy ¥, luon ¢6 f (x+kz )= f (x) v&i moi x.
A 5 <A ‘A 5 N J4 - ~ - T
b. Lép bang bién thién ctia ham s6 y =2sin2x trén doan {75} .

c. V& d thi ctia ham s6 y = 2sin2x.”
Loi giai tir SGV cho thiy viéc v& do thi ham s6 luong giac duoc dya trén tinh tuan
hoan ciing nhu tinh chin — 1¢ cia né. Piéu nay di dugc 1am rd trong phan phan tich

Iy thuyét. Cu thé ta ¢6 ki thuat 14, nhu sau:
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Ki thuat tg;:
- Xac dinh chu ki T ctia ham sd;
- Khao sat sy bién thién ctia ham s trén doan K c6 d6 dai bang T;
- V& dd thj trén K bﬁng cach ndi cac diém dic biét lai v6i nhau;
- Tinh tién phan do thi v& dugc trén K sang phai, sang trai nhimg doan
c6 do dai kT (k 1 s6 nguyén).
Chiing ta phan tich thém mot sd bai tip trong phan nay.
Sau day 1a mét vi du khac trong SGK ([18], trang 17):
“11. Tir @ thi ham sd y =sinx, hiy suy ra do thi ctia cac ham s6 sau va v& do thi ctia cac
ham sb dé.
a. y=-sinx b. y=[sin| c.y =sin|x|”
Sau day la loi giai tir SGV ([22], trang 27 — 28):
“a. PO thi cia ham sb y =-sinx 1a hinh d6i ximg qua truc hoanh cia d6 thi ham s

y =sinx. (h.1.3)

Hinh 1.3
Pay 1 vi du cho thiy viéc st dung phép ddi ximg qua truc hoanh trong viéc v& dd
thi ham so.

sinx khisinx>0
—sinx khi sinx<0

“Do [sinx|= {
Nén do thi cia ham s6 y =|sinx| c6 dugc tir d6 thi (C) cia ham sd y =sinx bang céach:

- Giit nguyén phan cua db thi (C) ndm trong nira mit phing y >0 ( tuc la ntra mat phing
bén trén truc hoanh ké ca by OX);

- Lay d6i xtng qua truc hoanh phan ctia do thi (C) nam trong nira mit phang y < 0 (tirc 1a

nira mit phang bén dudi truc hoanh khong ké bo OX);
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- X6a phan ctia d6 thi (C) nam trong nira mit phingy <O0.

-Dothi y= |sin X| 1a duong lién nét trong hinh 1.4.

1
1 J’-‘w’s@,#
- |o RN 2 £
y=sinx
Hinh 1.4
([22], trang 28)
w . sinx khix=0
c. Do sin|x|=1" .
sin(—x) khix<0

Nén db thi ciia ham sé y =sin|x| c6 duoc tir d6 thi (C) ctia ham s6 bang céch:

- Giir nguyén phan cua do thi (C) nam trong nira mit phang x >0 ( tirc 1a nira mit phang
bén phai truc tung ké ca bd Oy):

- X6a phan cua do thi (C) nim trong nira mit phiang x < 0 (tirc 13 nira mit phing bén trai
truc tung khong ké bo Oy);

- Lay ddi ximg qua truc tung phan cua do thi (C) nam trong nira mit phang x > 0 ;

-DPothi y= |sin X| 1a duong lién nét trong hinh 1.5.

Y

. 1 =g

- A

\“ }?4_{ _
/;"\ -0 '\ ’

\\\ ’,’
J’a%"-ﬂ-" -1
-+
»

Hinh 1.5 ([22], trang 28 - 29)

Céch v& d0 thi cua hai ham sé y =|sinx| va y =sin|x| ttr d thi ham s6 y =sinx c6
thé van dung trong trudng hop tong quat hon. Nghia 13 tir d6 thi ham s y = f (x)
suy ra d6 thi ham s6 y = |f (X)| va y=f (|X|) Phép bién hinh duoc sir dung trong

truong hop nay 1an luot 1a phép dbi xting qua truc hoanh va phép d6i xtmg qua truc
tung.
Chung ta xét mot vi du tiép theo ([18], trang 17):
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“12. a) Tir d6 thi ham s6 y = cosx, hiy suy ra do thi ctia cdc ham sb sau va vé do thi ciia
cac ham s do:
Yy =COSX+2 y=cos(x—%).
b) Hoéi mdi ham s6 d6 c6 phai 1a ham sb tudn hoan khong? ”
Sau day loi giai tr SGV ([22], trang 29):
“12. a) D6 thi ciia ham s& y =cosx +2 ¢6 duoc 1a do tinh tién db thi ciia ham sé y = cos x

1én trén mot doan c6 d6 dai bang 2, tirc 14 tinh tién theo vecto 2] (] la vecto don vi trén

truc tung) (h. 1.6).

Hinh 1.6

A s on \ A T . . <A TR \ J
Do thi cua ham so y = cos(x _Z) c6 dugc do tinh tien d0 thi cua ham s0 y =cosx sang

5 N , an qr: T , . - L T= ,7 4. . N
phai mot doan cé d6 dai Z , tirc 1a tinh tién theo vecto ZI (i 1a vecto don vi trén truc

hoanh) (h. 1.7).

_5n N Ay S Ny 3n 3n LT e
‘\4 2 A \4 =, /"' _
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Hinh 1.7
Trong trudng hop ndy, phép bién doi do thi duoc sir dung 1a phép tinh tién d thi.

Hon nira, phép tinh tién do thi ciing cho phép ta két luan duogc tinh tuan hoan cua
\ 4 N TN o A y , N 4

ham s0 y=cosx+2 va y = Ccos(X — Z) tu tinh tuan hoan cia ham s0 y = CoSX.

Chung ta xét thém vi du cudi cung ([18], trang 17):

“13.Xétham'sb y = f (x)=cos> .
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(...)
d) Trong mit phing toa do Oxy, xét phép bién hinh F bién mdi diém (x,y) thanh diém

(x’,y’) sao cho X’ = 2x va y’ = y. Ching minh rang F bién do thi cia ham sd y = cosx
thanh db thi cta ham s6 y = cos% "

Két qua cau d) cho phép rit ra phwong phap v& d6 thi ham sd bang phép co dan.
Trong truong hop nay 1a co din theo phuong truc hoanh. Phuwong phap d6 duoc thé
hién trong SGV nhu sau ([22], trang 30):

“Néu dat x’ = 2x; y’ =y thi y=cosx khi va chi khi y'= cosX? . Do d6, phép bién doi xac
dinh boi (X;y) > (x"y') sao cho X’ = 2x; y* =y bién do thi ham s y =cosx thanh db thi

ham s y=cos§ (h. 1.9)

Hinh 1.9

Tur 3 vi du trén, chung ta rut ra dugc ki thuat tg, ctia nhu sau.
Ki thuat tg5,:

- X4c dinh mdi lién hé giira hai biéu thirc dai s6 cua hai ham s6 f va h.

- Tir mbi lién hé giita hai biéu thic dai s6, it ra mbi lién hé giira hai do thi

tuong ung.

- Bién doi d0 thi Gy thanh Gy,
Nhan xét:
Vi viée dua vao kiéu nhiém vu Tg, ta thiy viéc v& d6 thi ham sé bang phép bién
ddi dd thi duge thé hién mot cach tuong minh trong SGK. Tuy nhién, véi ) lugng
bai tap qua it ( 6 cAu trén téng sd 166 cau cua chuong), dong thoi viéc v& dd thi ham
sO luong gidc khong phai 13 van dé trong tdm cta chuong (chi ¢6 12 cau vé vé d6

thi trén téng s6 166 cau ctia chuong) nén hoc sinh s& kho thiy dugc su can thiét cua



-4] -

viéc sir dung phép bién doi do thi trong viéc v€ do thi ham s6 thong qua viéc vé do

thi cdc ham s6 luong gidc nhu trén.

1.3.3. Phan tich SGK Tosn 16p 12

1.3.3.1. Phép tinh tién hé truc toa do trong SGK Giai tich 12
bé nghién ctiru dd thi ham sb béng phép tinh tién hé truc toa do, SGK quan ni¢m do
thi ham s 1a dudng cong
“P) thi cua ham sé y = f (x) x4c dinh trén tap D 1a tap hop tit ca cac diém (x ; f (X)) , x
thudc D cua mat phfmg toa do.
Ngudi ta con goi do thi cua ham séy = f (x) 1a dudng cong c6 phuong trinh 1a y = f (x)
(goi tt 1a dudng cong y = f (x)).”([19], trang 24)
Pé xac dinh dugc mdi lién hé gitra hai phuong trinh ciia mot dudng cong trong hai
hé toa d6 khac nhau, truéc hét can thiét lap méi lién hé gilta toa d0 ctia mot diém
trong hai h¢ toa do.
“Gia sir | 1a mot diém ciia mat phéng va (Xo; yo) la toa do [’ bY

cia diém | dbi voi hé toa do Oxy. Goi IXY 1a hé toa do

méi c6 gbc 1a diém | va hai truc IX, 1Y theo thir tu c6 cing 8 S —
cac vecto don vi i, j v6i hai truc Ox, Oy (h.1.5). ol i
Gia st M 1 mot diém bat ki ciia mat phing. Goi (xy) la ! X X
toa d¢ cuia diém M dbi vi hé toa do Oxy va (X; V) ddivei — 0 Ty ;X >
hé toa do IXY. Khi do
OM — Oi + IV Hinh 1.5
Hay
Xi+yj= (XOT+ y7)+(XT+Y]) =(X+%)i+(Y +Y,)]
Do do
X=X +X,

Céc hé thic trén goi 14 cong thire chuyén hé toa dé trong phép tinh tién theo vecto or.”

([19], trang 25)
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T mdi lién hé gitra toa d cua mot diém trong hai h¢ toa do (hay con goi la cong
thitc chuyén hé toa d0), SGK thiét 1ap mdi lién hé giita phuwong trinh cta duong
cong trong hai h¢ toa d6 nhu sau ([19], trang 25 - 26):

“Gia sir (G) 1a @ thi cua ham sé y = f (x) ddi véi h¢ toa do Oxy da cho. Khi d6 phuong

trinh cua (G) d6i v6i hé toa do Oxy la y = f (X) . Ta s& viét phuong trinh ctia (G) d6i voi

hé toa 0 méi IXY. Gid sir M 1a mot diém bt ki ctia mat phang, (x;y) va (X;Y) la toa do

ctia diém M, theo thir ty, d6i v6i hé toa do Oxy va IXY. Khi do,

Me(G)ey="f(x)
Ap dung cong thirc chuyén hé toa do trong phép tinh tién theo vecto Ol , taco
Me(G)oY+y,=f(X+x)eY =f(X+x%)-Y,
Vay phuong trinh ciia duong cong (G) ddi voi hé toa do IXY 13
Y=f(X+%)-Y,"

Qua doan trich trén, ta thdy dudng cong (G) c6 dinh, khi hé toa do thay doi thi
phuong trinh cia duong cong (G) cling thay doi. Nhu vay, mot duong cong c6 thé
la duong biéu dién dd thi caa nhiéu ham sd khac nhau trong cac h¢ toa do tuong
mg. Cong thirc chuyén hé toa do cho phép ta tim ra mdi lién hé giita hai phuong
trinh ctia cung mot duong cong trong hai h¢ toa do khac nhau.
Xét vé mit tri thire khoa hoc, cong thirc chuyén hé toa dg trong SGK thuc chét 1a
mot trudng hop riéng cua cong thire d6i muc tidu. RS rang, véi mot duong cong cb
dinh, khi thay d6i muyc tiéu, n6 c6 thé dong vai tro 1a dudng biéu dién dd thi cua
nhiéu ham s6 twong Gmg véi muc tiéu dugc thay doi.
Sau ddy, chung ta quan tdm dén viéc tmg dung phép tinh tién hé toa d6 trong nghién
ctru ham sd thong qua céac kiéu nhiém vu trong SGK.
Phén tich bai tap trong SGK, chiing t6i nhan thiy c6 hai kiéu nhiém vu lién quan
dén phép tinh tién hé toa do.
Kiéu nhiém vu Ty: Viét phuong trinh dudng cong trong hé toa d6 méi
Kiéu nhiém vu Tg xuat hién trong chuong 1 voi 12 cau trén tong sd 224 cau hoi cia

chuong nay.
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Chung ta c¢6 thé hinh dung cac yéu cau cua kiéu nhiém vu nay thong qua vi du sau
([19], trang 26):
“Vi du. Cho duong cong (C) c6 phuong trinh 1a
1 3
==(x-2) -1
y=5(x-2)
Vadiém 1(2;-1).
a) Viét cong thuc chuyén hé toa do trong phép tinh tién theo vecto Ol va phuong trinh cta
(C) d6i voi hé toa do IXY.

(...)

Giai. Cong thirc chuyén hé toa do trong phép tinh tién theo OI 1a

X=X+2
y=Y-1

Phuong trinh ctia dudng cong (C) dbi véi hé toa do IXY 14

Y -1=X*-1hay Y =%x3."

Loi giai trén cho phép ruat ra ki thuat 14 cua kiéu nhiém vu Tg nhu sau.
Ki thuat t,:
- Xac dinh cong thirc chuyén hé toa do,
- Thay biéu thirc thu dugc vao phuong trinh cta dudng cong ta dugc phuong
trinh trong hé toa d§ mai.
Nhan xét:
Kiéu nhiém vu T giup hoc sinh cung cd kién thic vé cong thic chuyén hé toa do,
d6ng thoi thé hién mbi lién hé giira hai phuong trinh ciia duong cong trong hé toa
do mdi va hé toa do cii.
Kiéu nhiém vu Ty dong vai tro 1a yéu t6 ki thuat cua kiéu nhiém vu T;g sau day.
Kiéu nhiém vu T;o: Xac dinh tdm ddi xtng ctia d thi ham s6
C6 13 cau trén tong sd 224 cau cia chuong 1 tng v6i kiéu nhiém vu Tyg.
Vi du sau day sé& giup chung ta hinh dung vé kiéu nhiém vu nay ([19], trang 26):

“vi du. Cho dudng cong (C) c6 phuong trinh la

1 3
==(x-2)"-1
y=5(x-2)
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Vadiém 1(2;-1).
(.r)

b) Tir d6 suy ra rang | 1a tim ddi xing ctia dudng cong (C).
Gidi. (...)
b) Vi Y =%X3 1a mot ham s 1é nén d6 thi (C) ctia né nhan gdc toa do | 1am tam d6i
xtng.”
Tur 101 gidi trén, chung ta rut ra ki thuat cua kiéu nhiém vu trén
Ki thuat 7,9:
- Lap phuong trinh cua dudng cong trong hé toa do IXY.
- Dya vao tinh chan — 1¢é ciia ham s6 méi dé két luan vé tam ddi xtng ciing
nhu tryc ddi xtmg cta do thi
Nhu vay, mic di hai ham s 1a khac nhau nhung chiing ¢ cung dudng biéu dién do
thi nén c6 thé dua vao tinh chat ciia ham sé méi dé suy ra tinh chét cua dd thi ham
sd ban dau. Trong trudng hop ndy, tmg dung cta phép tinh tién hé toa do cho phép
ta nhan dang d6 thi ham sd (tinh d6i xtng), tir d6 xac dinh dugc tim dbi xtng cua
do thi.
Céach lam trén ciing c6 thé dung dé xac dinh truc ddi xtmg (néu c6) ctia mot do thi
ham sé.
Nhan xét khac:
Ta ¢ thé tng dung kiéu nhiém vu 14p phuong trinh dudng cong trong hé toa do
moi trong viéc v& d6 thi ham sé nhu sau:
Cho ham s0 y = f (x) c6 d6 thi 1a (C) va ham s0 y = g(X) c6 dd thi 1a (C’) (xem
nhu 1a hai dudng cong (C) va (C*) ), biétrang g(x)=f (x—p)+q.
Tinh tién hé toa do Oxy theo vecto Ol véi | (p;q) ta duoc hé truc toa do mai 1a
IXY. Trong hé truc toa d0 mdi nay, phuong trinh ciia duong cong (C’) chinh 1a
Y = f(X). Do d6, dudng cong (C’) trong hé toa do IXY chinh la duong cong (C)
trong hé toa d6 Oxy. Téi day, c¢6 hai phuong phap dé vé (C”):
Cach 1: V& (C*) trong hé toa do IXY gidng hét (C) trong hé toa d6 Oxy.
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Céch 2: Tinh tién (C) theo vecto Ol dugc (C).
Van dé dat ra 1a: Phép tinh tién hé toa do duogc ung dung nhu thé nao trong viéc vé
dd thi ham s6 & SGK Giai tich 12 — ning cao? Dé tra 10i cAu héi trén, ching toi

phan tich van dé v& do thi trong SGK Giai tich 12 — nang cao.

1.3.3.2. Van dé khao sat va vé do thi ham s6 trong SGK Giai tich 12

Nhu da phan tich, chuong trinh Giai tich 12 dé cap dén viée ung dung dao ham dé
khao sat va v& do thi ham sb, dong thoi dé cap dén dd thi cua cac ham sd mii, ham
s lily thira va ham s6 logarit.

Trong luan vin ndy, ching t6i khong di siu vao viéc phan tich phan 1y thuyét trong
SGK ma chiing t6i quan tdm dén kiéu nhiém vu T4 sau day:

Kiéu nhiém vu Ty;: Dung d6 thi ham sé.

C6 48 cau trén tong sd 224 cau hoi cua chuong 1.

Ki thuat giai quyét kiéu nhiém vu ndy dugc néu cu thé trong SGK Giai tich 12 —
Nang cao dudi dang so d6 khao sat sy bién thién va vé& dd thi ciia ham s ([19],
trang 37):

“1°. Tim tap xac dinh ctia ham sd.

2°. Xét sy bién thién ctia ham s6

a) Tim gi6i han tai vo cuc va gidi han vo cuc (néu c6) ctia ham sb.

Tim cac dudng tiém cin cua do thi (néu co).

b) Lap bang bién thién ctiia ham sd, bao gdm:

Tim dao ham cua ham s, xét ddu dao ham, xét chiéu bién thién va tim cuc tri ctia ham s

(néu c6), dién cac két qua vao bang.

3°. V& db thi cia ham sb

e V& cac dudng tiém can cua do thi (néu co).

e Xéc dinh mot s6 diém dic biét cua do thi, ch.'?lng han tim giao diém cua dd thi v6i cac
truc toa d9. (trong trueong hop dd thi khong cit cac truc toa do hodc viéc tim toa do
giao diém phuc tap thi bé qua phan nay).

e Nhan xét vé dd thi: Chi ra truc va tdm dbi xing cua dd thi (néu c6, khong yéu ciu

chirng minh).”
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Nhan xét:

Tur ki thuat trén ta théiy SGK mong mudn viéc vé dod thi ham sb phai dua vao viéc
khéo sat su bién thién br:?mg cong cu dao ham. Budc vé dd thi duoc thyc hién br:?mg
cach ndi cac diém dic biét lai v6i nhau.

Pic diém cua kiéu nhiém vu Tyq:

Céac loai ham s6 duoc dé cap dén trong kiéu nhiém vu nay gém:

- Hamsbbic3 y=ax’*+bx’ +cx+d

- Ham sb trang phuong y = ax* +bx? + ¢

R B ax+b
- Hamso y=
cx+d
L ax’ +bx+c
- Hams6 y=—7-—-——
a'x+b

Ngoai ra con c6 ham s tri tuyét ddi cua cac ham sd trén. Viéc vé d6 thi cta cac
ham tri tuyét d6i duoc thyc hién bang phép dbi ximg truc. Ta xét vi du sau ([19],

trang 30):

2
“56. a) khao sat su bién thién va v€ d6 thi (C) cia ham s0 y =

X+1

2

b) Tur dd thi (C) suy ra cach v& d thi cia ham sé y = m
Viéc v& @6 thi ham sb trén bang phép ddi xung truc duoc thé hién rd trong SGV
([19], trang 80):
“b) Giit nguyén phan cta d thi (C) ndm phia trén truc hoanh va 1iy ddi xing phan cua (C)
nim phia duéi truc hoanh qua truc hoanh.”
Viéc dua vao cac bai tdp v& do thi bang phép dbi xtimg truc mot 1an nita cho thiy
viéc st dung phép bién d6i d6 thi trong viéc vé dd thi ham sb duoc thé hién mot
cach tuong minh trong SGK. Tuy nhién, chuong 1 chi cé 3 bai tap st dung phép
bién d6i d6 thi. Va dic biét 13, khong c6 bai tdp nao st dung phép tinh tién dd thi

cling nhu phép tinh tién hé truc toa do trong viéc v& do thi ham sé.
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Nhu vay, phép tinh tién hé truc toa do khong duoc sir dung trong vi¢c vé dd thi ham
50.
Tiép theo, chiing ta quan tdm dén dd thi cac ham sé mi, ham s liy thira va ham s6

logarit trong SGK.

1.3.3.3. P thi ham s6 mii, ham so6 logarit va ham s liiy thira trong SGK Giai
tich 12

SGK st dung cong cu dao ham trong viéc khao sat va vé dd thj ham s6 mi va ham
5O logarit. Bé 1am dugc diéu nay, SGK trinh bay 3 dinh 1y lién quan dén gi6i han va
dao ham cac ham s6 mii va logarit.

Pinh 1y 1 sau day 1a co s& cho viéc tinh dao ham cua hai loai ham sb trén ([19],

trang 102):
“Dinh 1y 1:
I
i n(1+x) 1
x—0 X
lim&—1_q
x—0 X

Tu dinh 1y 1, SGK chitng minh dwoc dinh 1y 2 va dinh 1y 3 sau day ([19], trang
103):

“Dinh 1y 2:

a) Him s6 y =a* c6 dao ham tai moi diém x e R va

(ax)' =a*Ina; ndi riéng ta co (e*)' —e*,
b) Néu ham s6 u=u(x) c6 dao ham trén J thi ham s6 y = a"™ ¢6 dao ham trén J va
(a*) = u'(x)a" Ina; ndi rieng taco (e} =u’(x)e"*.

Churng minh

a) Trudc hét ta xét ham sb y =e*. Gia sir x 1a mot sd tiy y. Ki hiéu Ax 1a sd gia ctia bién

sO tai X va Ay 14 sd gia ctia ham s6 twong tng véi nd, ta co

Ay _ ex+Ax _e* —g* (eAx _1)
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“mﬂ:limwzex . e¥-1 «

Ax—0 AX  Ax—0 AX A0  AX

Vay (") =¢* voi moi x.

_ pXxlna

D6i voi ham sé y=a*, ta cd a* =e"* =e*" nén theo cong thirc dao ham cia ham sb
hop, ta co
(a¥)'=(e") =e"*(xIna)'=a*Ina (voi moi xeR).
b) Két luan nay suy ra tir phan a) cua dinh Iy va cong thirc dao ham caa ham sb hop.” ([19],
trang 103)
Pinh 1y 3 vé dao ham ctia ham s logarit ciing dugc SGK phat biéu va ching minh
dua vao gidi han trong dinh 1y 1 ([19], trang 104):
“Dinh 1y 3:

Hamsb y = log, x c6 dao ham tai moi diém x >0 va

1 - 1
log, X)' =——; néi riéng taco (Inx)'==.
(log, x) g i riéng aco (Inx) 9

Néu ham s u=u (X) nhan gia tri duong va c6 dao ham trén J thi ham s§ y = log,u (X) co

dao ham trén J va

(log, u(x))'=

ﬂ; nGi riéng ta ¢6 (Inu(x))' = w'(x)

u(x)lna

Tur két qua ciia dao ham cac ham s6 mii va ham so logarit, nguoi ta c6 thé dé dang
khao sat sy bién thién ctia ham sé mii y = a* dwa vao gia tri cta co sé a. Két qua vé
su bién thién va d6 thi ciia ham sé mii dugc tom tit trong SGK nhu sau ([19], trang
107):

“Hamsd y =a*

*  Co tap xac dinh 1a R va tép gia tri 1a khoang (0;+w);
*  Pong bién trén R khi a> 1, nghich bién trén R khi0<a< 1;
*  C6 dd thi:

- Bi qua diém (0;1),

- Nam ¢ phia trén truc hoanh,

- Nhan tryc hoanh lam ti€ém can ngang.

D6 thi c6 mot trong hai dang néu & hinh 2.3.
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Hinh 2.3
Dbi v6i ham sb logarit y = log, X, cach lam ciing twong tu ham s6 mil va ta ciing co
bang tom tit ([19], trang 109):
“Ham s y = log, x
* (o tap xac dinh l1a khoang (0;+oo) vatap giatrila R;
* Déng bién trén (0;+oo) khi a > 1, nghich bién trén (O;+oo) khi0<a<1;
* C6 a6 thi
- Di qua diém (1;0),
- Nam & bén phai tryc tung,
- Nhan truc tung lam tiém can dung.

D4 thi c6 mot trong hai dang néu & hinh 2.5 (dudng lién nét).

a)l

Hinh 2.5
C6 mot diéu ma ching t6i ddc biét quan tdm trong phan nay d6 1a mdi lién hé giira

d6 thi cia ham s6 mii y=a* va d6 thi ham s logarit y = log, x. Mbi lién h¢ do
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dugc SGK néu ra trong phan nhan xét chung vé d6 thi cta hai loai ham sb nay
([19], trang 109):
“Néu goi (G,) la d6 thi cia ham sé y=a" va (G,) la d6 thi cia ham sé y =log, x thi
(G,) va (G,) déi xtmg nhau qua duong phan giac (I,) cla goc
phan tu thir nhat.
That vay, xét diém M (p;q) bat ki, diém ddi ximg v6i M qua
(1,) 1a diém M’(q;p), ta c6 (h.2.5):

M(p;q)e(G,)<=q=a" < p=log,q< M'(q;p)e(G,). -

A . A A ~ f A 1A i
biéu d6 da ching minh nhan xét trén. Ta ciing c6 thé kiem -

nghiém lai nhan xét ndy ddi v6i hai ham sb y= log, x va

Hinh 2.6

y = 2" (h. 2.6) bang cach gip to gidy theo duong (1,)”
Nhan xét trén c6 thé dong vai tro la yéu td ki thuat trong kiéu nhiém vu v& dd thi
ham s bang phép bién d6i d6 thi ma chiing ta da dé cap o phan trudc. Vi tinh chat
dbi xtng qua dudng phan giac tht nhit cua d6 thi hai ham sb trén, ta c6 thé v& do
thi cia ham s6 y =a* khi biét d6 thi ham s6 y =log, x va nguoc lai. Tuy nhién,
trong phan bai tap, ching t6i khong tim thiy bai tip nao thé hién mbi lién hé nay
trong vigc ve€ dd thi.
Su bién thién va dd thi ctia ham sb liy thira duoc khao sat dua trén cong thic dao
ham (x“)' = ax* ([19], trang 116):
“Ttr cOng thite (X“ ) = ax“™ tasuy ra ham sd y = x“ dong bién trén trén khoang (0;+)
néu o >0 va nghich bién trén (0; +oo) néu o <0. Hinh 2.9 thé hién db thi cia mot s6 ham
s6 ity thira trén khoang (0;+).”
Nhan xét:
Nhitng phan tich SGK dai s6 va giai tich tir 16p 10 dén 16p 12 cho thiy viéc v& d6
thi ham sb béng phép bién dbi dd thi duoc dé cap mot cach tudng minh trong ca
phan 1y thuyét va bai tdp. Tuy nhién, sé lwong bai tap lién quan dén kiéu nhiém vu

vé& d6 thi ham s6 bang phép bién doi do thi 1a qua it (xem bang thng ké sau):
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Lép | SO bai tap vé& do thi bang phép S6 bai tap vé vé d6 thi ham so
bién ddi d6 thi
10 0 25
11 6 ( 2 cau st dung phép tinh 12
tién)
12 3 48
Tong 9 85

Vé6i su anh hudng cua viée giai qua nhiéu bai tp v& do thi ham s6 bang phuong
phap khao sat tryc tiép trong khi chi c6 9/85 bai tap thé hién viéc v& do thi bang
phép bién d6i dd thi (chi c6 2 cau st dung phép tinh tién), mot cdu hoi nghién ciru
tat yéu duoc dit ra:

“Viéc vé do thi ham sé bang phép bién doi do thi, ddc biét la phép tinh tién cé thit

sw dwoc hinh thanh o hoc sinh hay khong?”
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KET LUAN CHUONG I

Phan tich chuwong trinh va SGK cho phép chung tdi tra 16i mot phan nhiing cau hoi

dugc dit ra ban dau. Cu thé nhitng két qua chu yéu cta phan tich nay duoc thé hién

nhu sau.

< V& moi lién hé giira hé thong biéu dat dai s6 va hé thong biéu dat bing

do thi:

MGdi lién hé gitra hé thong biéu dat dai s6 va hé théng biéu dat bang do thi dugc thé

hién trong bang sau:

Tinh chat ctia ham so thé hién béi biéu

thirc dai so

Tinh chat ciia ham so thé hién qua

dd thi ham s6

Yo =T (%) (v6i X, € D)’

Diém (X,;Y,) thudc dd thi ciia ham

SO.

f(x)>0,VxeK?

Do thi cua ham s6 nam phia trén truc

hoanh khi x e K.

f(x)<0,vxeK

Do thi ciia ham s6 ndm phia dudi truc

hoanh khi x e K.

Ham s6 dong bién trén K:

VX, X, e Kix <X, = f(x)< f(X,).

Trén K, d6 thi cua ham sé di 1én (theo

chi€u tang cua doi so).

Ham s6 nghich bién trén K:

VX, X, € Kix <X, = f(x)> f(x,).

Trén K, do thi cua ham sb di xudng

(theo chiéu ting cua ddi s).

Ham s6 khong doi trén K:

y = m ( m 13 hing s6).

Do thi cua ham s6 nim trén duong
thang song song (hodc triung) vdi truc

hoanh.

y = f(X) 1a ham s6 chén:

vxeD thi —xeD va f(-x)=

(%)

Do thi ham s6 ¢6 truc doi xung 1a truc

tung.

Ly=+f (x) 1a mdt ham sb voi tap xdc dinh D.

2 K 1a mot khoang (nira khoang hay doan) nim trong D.
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y = f(x) laham sé 1¢: D6 thi ham s c6 tim d6i xtimg 1a goc

vxeD thi —xeD va f(-x)=-f(x) toa do.

Dua vao mdi lién hé trén, SGK dua ra ba kiéu nhiém vu ma ¢ do, mbi lién hé gitra
d6 thi ham s6 v&i bicu thic dai s6 ciia n6 dong vai tro 1a yéu to ki thuat. Do 1a cac
kiéu nhiém vu:

- Kiéu nhiém vu T;: Xét ddu biéu thirc br?mg dd thi.

- Kiéu nhiém vu T,: Xét tinh chén — 1é ctia ham sb bang db thi.

- Kiéu nhiém vu Tj5: X¢ét tinh déng bién — nghich bién cta ham sb.
Dau hiéu dé hoc sinh sir dung d6 thi dé giai quyét cac bai tap 1a trong dé bai, yéu t6
dd thi duoc cho trude. Tir d6 dan dén cau hoi nghién clru sau:
Trong truong hop do thi ham so khong duwoc cho trucc, hoc sinh co biét vé do thi
ham s6 dé siv dung d6 thi ham sé trong viéc khdo sat cdc tinh chdt cia ham sé hay
khong?

< V& van dé bién d6i do thi:

Hai truong hop 1am viéc véi phép bién d6i do thi duge SGK dé cap dén la:

- Lam viéc véi hé truc toa do cb dinh

- Lam viéc v6i duong cong cb dinh.

> Trong trudng hop lam viée véi hé truc toa dd 6 dinh:

Phép bién ddi do thi duoc dé cap trong SGK d6i v6i trudng hop nay 1a: phép tinh
tién d6 thi, phép dbi xing qua truc Ox, phép dbi ximg qua truc Oy, phép co din
theo 2 truc, phép ddi xting qua dudng phan giac ctia goc phan tu thir nhat.
Céc phép bién ddi dd thi trén thé hién mbi lién hé giira viéc bién d6i dai sb tir ham
sO f sang ham sb h voi viéc bién d6i hinh hoc tir d6 thi G ctia ham sé f sang db thi
Gy, ctia ham s h.
Phép bién doi do thi truong hop lam viée voi muc tiéu ¢b dinh dugc dé cap trong ca

3 SGK nang cao tir 16p 10 dén 16p 12
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e Olép 10:
Phép bién dbi dd thi duoc dé cap dén 1a phép tinh tién dd thi véi muc dich sir dung
phép tinh tién d6 thi dé khao sat va v& d6 thi ham sé y = ax® +bx +c tir d0 thi ham
0 y=ax?.
Ngoai ra, vai trd ctia phép tinh tién d6 thi con duoc thé hién qua cac kiéu nhiém vu
Sau.
- Kiéu nhiém vu T,: Xéc dinh biéu thirc dai s6 cia ham sé c6 d6 thi 1a dnh cua do
thi ham sb cho trudc qua phép tinh tién.
Déi voi kiéu nhiém vy nay, d6 thi ham s6 méi khong duoc thé hién mot cach tuong
minh, tuy nhién vi @6 thi ham s6 mdi 1a anh cta dd thi ham s6 ban diu nén hai ham
s6 ndy c6 tinh chat twong ty nhau. Cau hoi dit ra & day la:
“Khi xdc dinh duoc biéu thic dai s6 ciia ham s6 cé do thi la anh cia mot do thi
ham s6 cho trude qua phép tinh tién, hoc sinh ¢é van dung duwoc cdc tinh chdt ciia
ham s6 ban dau dé suy ra cdc tinh chdt ciia ham sé6 méi hay khéng?”
- Kiéu nhiém vu Ts: Xac dinh phép tinh tién bién do thi ham sé nay thanh d6 thi
ham s6 kia.
Y nghia cua viéc xac dinh dugc phép tinh tién bién d6 thi ham s6 nay thanh dd thi
ham s6 kia dugc thé hién qua kiéu nhiém vu Tg
- Kiéu nhiém vu Tg: M6 ta d6 thi ham sd bac hai.
Viéc mo ta dd thi ham sd bac hai bang phép tinh tién thé hién mot cach ngam an
qué trinh dung d6 thi ham s6 y=a(x - p)2 +q tir @ thi ham s6 y = ax? (xem nhu

d3 biét). Tuy nhién, cling c6 thé mo ta d6 thi ham sd bac hai thong qua viéc tinh cac

., . —b —A Y N 2 A R . ~ A . \ A
gia tri 2—,4— biéu nay dugc thé hién trong kiéu nhi¢m vu T;: V€ d6 thi ham so
a 4a
bac hai.
Vi sy anh huong cua viéc veé dd thi ham sd bac hai br?mg so d0 khao sat trong SGK,

cau hoi dat ra la:
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“Hoc sinh ¢é biét vin dung phép tinh tién trong viéc mo td do thi ham sé
y=a(x—p) +q hay khong? Tic do, phép tinh tién do thi ¢ dwoc hoc sinh sie

dung dé vé do thi ham s6 y=a(x—p) +q khi da ¢6 do thi ham s6 y =ax® hay
khong?”

e Olépll:
Phép tinh tién dd thi dugc st dung trong viéc v& dd thi ham sb y =cosx tir dd thi
ham s6 y =sinx.
Pic biét, SGK dai s6 va giai tich 11 nang cao dé cap dén kiéu nhiém vu Tg: “V& dd
thi ham sb luong giac” véi viée sir dung cac phép bién dbi dd thi sau trong viée v&
d6 thi: Phép tinh tién dd thi, phép dbi ximg truc, phép co dan. Diéu niy thé hién thé
ché mong mudn str dung phép bién dbi d6 thi trong viéc nghién ctru ham s noi
chung va trong viéc v& do thi ham s néi riéng.

e Olép12:
Kiéu nhiém vu v& d6 thi ham sd cling xuat hién trong SGK giai tich 12 nang cao.
Tuy nhién, chi c6 3 ciu trén tong sd 48 cau thé hién viéc ung dung phép bién doi do
thi. Pic biét, khong c6 bai tip nao thé hién viéc ing dung phép tinh tién trong viéc
v& d6 thi. V&i sy anh hudng cua viée giai qua nhiéu bai tap v& d6 thi ham s bang
viéc khao sat truc tiép, “ki nang vé do thi ham sé bang phép bién dé do thi, ddc biét
la phép tinh tién cé that su dwoc hinh thanh & hoc sinh hay khong?”

> Trong trudng hop lam viéc véi duong cong cb dinh
Truong hop nay xuat hién trong SGK giai tich 12 ning cao véi phép bién doi do thi
duoc dé cap la phép tinh tién hé truc toa do.
Phép tinh tién hé truc toa do thuc chit 1a mot truong hop dac biét cua phép ddi muc
tiéu truc chuan.
Vi phép tinh tién hé truc toa do, mot dudng cong cb thé 1a dudng biéu dién db thi
ctia nhiéu ham sb khac nhau trong hé toa d6 twong tmg. Mbi lién hé giita biéu thirc
dai s6 cia cac ham s d6 duoc thé hién qua cong thirc chuyén hé truc toa do. Dua

vao mdi lién hé nay, hoc sinh c6 thé sir dung phép tinh tién hé truc toa do dé giai
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quyét cac bai toan xac dinh tinh ddi xtmg ctia d6 thi ham sé. Cu thé, trong SGK 1a
kiéu nhiém vu Tyq: Xac dinh tam ddi xung cua dd thi ham sb. Viéc ung dung phép
tinh tién hé tryc toa do trong viéc v& dd thi ham sb khong duoc dé cap dén trong

SGK.
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CHUONG 2: THU'C NGHIEM SU PHAM

A. Muc dich thyc nghiém

Chuong nay trinh bay mot thue nghiém véi muc dich tim cac yéu té gitip tra 101 cac

cau hoi nghién cuu dat ra ¢ chuong 1.

Trudce hét, xin nhac lai cac cau hoi nghién ctiru da duoc dat ra nhu sau:

Trong truong hop dd thi ham s6 khong dugc cho trude, hoc sinh co biét tu vé
d6 thi rdi sir dung d6 thi ham sd trong viéc xét du biéu thic, xac dinh gid tri
16n nhat — gia tri nho nhat va dic biét 1a tinh dong bién — nghich bién cua
ham s6 hay khong?

Khi x4c dinh dugc biéu thic dai s6 ctia ham s c6 db thi 1a anh ctia mot d6
thi ham sb cho trudc qua phép tinh tién, hoc sinh c6 van dung duoc céac tinh
chat ctia ham s ban déu dé suy ra céac tinh chat ciia ham s méi hay khong?
Hoc sinh c¢6 biét van dung phép tinh tién trong viéc mo ta dd thi ham sb
y=a(x-p)’ +q hay khong? Tir d6, phép tinh tién d thi co dugc hoc sinh

sit dung dé v& do thi ham s6 y=a(x—-p) +q khi dd c6 do thi ham sb

y =ax’ hay khong?
Ki ning v& dd thi ham sb bang phép bién d6 db thi, dic biét 1a phép tinh tién
c6 that sy duogc hinh thanh ¢ hoc sinh hay khong?

Ba céu hoi sau c6 lién quan dén phép bién doi d6 thi, dic biét 1a phép tinh tién dd

thi. Do thoi gian thuc hién nghién ctru ¢6 han, ching tdi phai gidi han viéc nghién

ctru thuc nghiém cho cau hoi cudi cung: Ki nang vé do thi ham so bang phép bién

dé do thi, ddc biét la phép tinh tién c6 thét sw dwoc hinh thanh & hoc sinh hay
khong?

Nhu vay, dé dat duoc muc dich nhu d3 néu, chung t61 nhan théy can thiét tién hanh

hai thyc nghi¢m sau day:

Thuc nghiém 1: Tim hiéu viéc sur dung dd thi ham s trong viéc xét tinh

dong bién — nghich bién cua ham so.
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- Thuc nghiém 2: Tim hiéu viéc ung dung phép tinh tién do thi trong viéc vé
dd thi ham s6 & hoc sinh.
Hai thyc nghiém trén dugc tién hanh doc 1ap. Thyc nghiém hai sau khi hoan thanh
cling gitip chiing toi trong viée tra 101 mot phan cac cau hoi thir hai va thi ba.

B. N§i dung thuc nghiém

2.1. Thyc nghiém 1

2.1.1. Muc dich cua thwe nghiém
Nhu da néi § trén, thyc nghiém 1 ¢6 muc dich tim kiém cac yéu td cho phép tra 101
cau hoi: Trong truong hop do thi ham sé khong duwoc cho truoc, hoc sinh co biét tw
Vvé do thi roi sir dung do thi ham sé trong viéc xét tinh do”‘ng bién — nghich bién cia
ham s6 hay khong?
Véi cau héi nghién ciru trén, ta can xay dung cdu hoi thyc nghiém nham kiém
ching ki ndng xét tinh déng bién — nghich bién cta ham sb dua vao do thi & hoc
sinh. Nghia 12 dya vao d6 thi ham s6, chi ra cac khoang ma ham sé dong bién hay
nghich bién.
2.1.2. Hinh thirc thue nghiém
Thuc nghiém s€ dugc tién hanh dudi hinh thirc bai toan thuc nghiém danh cho hoc
sinh 16p 11 hoc theo chuong trinh ning cao tai thoi diém dau hoc ki I.
2.1.3. Phén tich tién nghiém cau héi thuc nghiém
a. Xay dung cau héi thue nghiém
Cau héi thuc nghiém dugc xay dung dua trén su lva chon cua céac bién tinh huéng
Sau.
+ Cac bién lién quan dén ban chét ciia ham sb va dd thi ham s

- Db thi ham sd c6 thude cac dang duge yéu cdu vé trong chuong trinh va

SGK hay khéng?
- Viéc v& @6 thi ham sb 1a d& dang hay kho khén, dua trén kién thirc nao?
- Viéc tinh toan dua trén biéu thirc dai s6 cia ham s6 1a dé dang hay kho khan?

+ Cac bién li€n quan dén hinh thirc ctia cau hoi
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Db thi ham s6 ¢6 duge cho trude hay yéu cau vé trude hay khong?

C6 cac yéu td tao diéu kién thuan loi cho viéc v& d6 thi hay khéng?

Céch phat biéu yéu cau vé xét tinh don diéu: Su Iya chon céc thuat ngir: xét

tinh don diéu, xét tinh ddng bién — nghich bién, xét (khdo sat) su bién thién

(chiéu bién thién).

Khoéang can xét tinh dong bién — nghich bién c6 dugc cho trudc hay khong?
+ Cac bién lién quan dén kién thirc cua hoc sinh
- Hoc sinh da hoc hinh hoc giai tich hay chua?
- Hoc sinh da hoc dao ham hay chua?
- Loai bai tap vé xét tinh don diéu ctia ham s c6 xuét hién trong SGK tai thoi
diém thyc nghiém hay khong?
b. Cau héi thuwe nghiém
Véi muc dich thuc nghiém nhu trén va dyua trén cac bién tinh huéng trén, ching toi
xay dung ciu hoéi thuc nghiém nhu sau:
Cho ham sb y = f (x) = /4 —(x-1)’
a. Tim tap xac dinh D cua ham $6.
b. Chirng minh d6 thi cia ham s6 trén 1a mot nira duong tron nam phia trén
truc hoanh. Xac dinh tdm va ban kinh cua duodng tron do. (goi y: chirng minh
(x—l)2 +y>=4)
c. Khao sat sy bién thién ctia ham sb di cho trén D
c. Phan tich cac chién lrgc
Cau a. Tap xac dinh cia ham s6 1a D = [-1;3]
Cau b. Vi (X—l)2 +y? =4 va y>0,vxe D nén d6 thi ham sé di cho 1a nra nam
trén tryc hoanh ctia duong tron tdm 1(1,0) vaban kinh laR =2

Cau c.
C6 bdn chién luge cho phép xét tinh ddng bién — nghich bién ctia ham sb trén

Chién lwge 1: Chién luoc dai sb.
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V61 x, # X, € D, 1ap ti s

k= f (Xz)_ f (Xl) - \/4_()(2 _1)2 _\/4_()(1_1)2 _ 4_(X2 _1)2 _4+(X1_1)2

X =% X% _(xz—xl)(\/4—(x2—l)2+\/4—

—(x, —1)2+(x ~1)° (% —%,) (X +X,—2)

(\/4 (% —1)° +y4—(x -1 )_(xz—xl)(\/4—(2—1)2+\/4—(x1—1)2)

B 2—X, =X,

_\/ x—l \/4 X —1

Voi moi x;,%, €(-L1) thi 2—x,—x,>0=k>0. Do d6 ham s6 dong bién trén (-1;

1).

Véi moi x,,%, €(1;3) thi 2—x,—x, <0=k <0. Do d6 ham s6 nghich bién trén ( 1;
3).

Chién lwge 2: Chién luge d6 thi

Vi d thi ham sé 1a ntra duong tron tAm | (1,0) va ban kinh la R =2 nén ta c6 dd thi

ham so nhu sau:

Trén (-1; 1) d6 thi ham sb di 1én do d6 ham sé dong bién trén ( -1; 1).
Trén ( 1; 3) @ thi ham s6 di xuéng nén ham sé nghich bién trén ( 1; 3).
Chién lwge 3: Chién luge dao ham

-Xx+1

Bang bién thién:
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Tir bang bién thién ta c6: ham sé dong bién trén (-1; 1) va nghich bién trén (1; 3)
d. Phén tich anh hwéng ciia cac bién dén cac chién lwoc
Vié¢c lua chon gia tri cia céac bién nham hudng téi chién lugce dd thi & hoc sinh. That
vay, chiing ta s& phan tich chi tiét sy anh hudng cua timg bién dén viéc lya chon
chién lugc & hoc sinh, tir 36 xac dinh duoc chién luge toi wu.

e Anh hudng ctia cac bién lién quan dén ban chat ctia ham s va d6 thi ham sb.

- Ham can thuc bac hai gay kho khan cho chién lugc dai sb va chién
lugc dao ham vi viéc tinh toan trén cac biéu thirc chira can tré nén
phtrc tap.

- Tuy nhién, viéc v& d6 thi ham sb chtra cin no6i chung 1a phic tap va
khong phai 13 loai ham s6 ma dd thi cia noé dugc nghién ciu trong
chuong trinh va SGK, do do, viéc lya chon ham s6 ma dd thi cua né 1a
duong tron sé& khic phuc duge van dé trén vi dudng tron 1a mot dudng
rat quen thudc v6i hoc sinh trong day hoc hinh hoc phang.

e Anh hudng cta cac bién lién quan dén hinh thtc cta cau hoi

- Viéc khong cho trudc do thi cling nhu khong yéu cau vé do thi nham
muc dich dé hoc sinh tu do lua chon chién luoc giai quen thudc voi
ho. P9 kho cuia timg chién lugc chinh 1a yéu td gitip ho thay d6i chién
luge phu hop hon. Piéu nay sé& gitip chung toi tim ra cac yéu té dé tra
161 cau hdi nghién clru.

- Viéc yéu cau hoc sinh chimg minh dd thi ham sb 13 ntra dudng tron
nam phia trén truc hoanh chinh 1a yéu té gitip cho viéc v& d6 thi (néu
cﬁn) tré' nén dé dang hon, diéu nay s€ tao thuan lgi hon cho chién luoc
dd thi xuat hién.

- Khoang can xét tinh dong bién — nghich bién khong duge cho trudc sé

gay kho khin cho chién luge dai sé ma khong anh hudng gi dén chién
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luoc hinh hoc, tat nhién hoc sinh hiéu duoc viéc khao sat sy bién thién
1a tim ra cic khoang ma ¢ d6 ham sé dong bién hay nghich bién vi
kiéu nhiém vu nay da xuat hién trong SGK dai s6 10 nang cao (xem
chuong 1).

Thuat ngit khao sat su bién thién xudt hién trong SGK dai sé 10 ciing
nhu SGK dai sb va giai tich 11 nang cao, thuat ngir xét tinh don diéu
chi xuét hién trong SGK giai tich 12 nén viéc lya chon thuat nglt khao

sat sy bién thién s& gitp hoc sinh 16p 11 hiéu duoc yéu cau dé bai.

e Anh hudng cua cac bién lién quan dén kién thirc cua hoc sinh

Hoc sinh 16p 11 dd duoc hoc vé phuong trinh duong tron, hon nira
viéc v& dd thi duong tron cling xut hién trong sach bai tap hinh hoc
10 nang cao, diéu nay tao thuan lgi cho viéc vé dd thi ciia ham sb trén.
Viéc lua chon thoi diém dau hoc ki I voi muc dich tdn dung thoi diém
ma hoc sinh dugc 6n lai cac kién thirc vé hinh hoc giai tich nham phuc
vu cho viéc hoc vé biéu thirc toa do cua phép bién hinh. Do d6, viéc
chimg minh d6 thi ham s6 13 nira duong tron va xac dinh tam, ban
kinh ctia duong tron d6i voi hoc sinh 1a viéc lam dé dang.

Viéc khao sat sy bién thién bang dd thi ciing duoc trinh bay trong
SGK dai s6 va giai tich 11 nang cao (khao sat su bién thién cua ham
) Y = COS X) tao diéu kién cho chién lugc do thi xuit hién.

Hoc sinh 16p 11 chua dugc hoc dao ham nén chién lugc dao ham

khong thé xuét hién.

Tur nhitng phan tich trén, ta thiy rang, chién lugc toi wu trong bai toan nay 1a chién

luoc db thi.

2.1.4. Phan tich hau nghiém
2.1.4.1. Thye nghiém lan 1
Thuc nghiém 1an 1 duogc tién hanh trén 98 hoc sinh thudc hai 16p 11A1 va 1ép 11A2

o truong THPT Ngo Quyén tai TPHCM. Béi tuong hoc sinh cua 16p thuc nghi¢m la

hoc sinh kha gioi c6 diém trung binh mén Todn tir 8 trd 1én.
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Tur cac bai [am cia hoc sinh, chung t6i ghi nhan dugc mot chién luoc dic biét ma
trong mot s6 trudng hop c6 thé dua ra 101 giai ding. Ching t6i tam goi chién lugc
ctia bai 1am d6 1a chién luogc “hoanh do nguyén”.
Loi gidi cua hoc sinh nhu sau:

X | -1 0 1 2 3

y 2

Ta c6 thé mo ta chién lugc nay cua hoc sinh nhu sau:

Lap bang bién thién véi cac gia tri nguyén cua x. Sau d6 tinh va so sanh cac gié tri
trong tng cla y rdi v& ddu mii tén 1én xudng theo két qua so sanh duoc.

Pham vi hgp thtc cua chién luoc nay la ddi vai cac ham sb dat cuc tri tai hoanh d6
nguyén.

Sau day la thong ké chi tiét két qua thuc nghiém.

Bang 2.1.1: Thong ké cau tra 1oi cho cAu ¢ ciia hoc sinh hai 16p thue nghiém

Chién lugc | Chién lugc | Chién luge hoanh
) . Khong tra 101
dai so do thi do nguyén
54/98 hs 0/98 hs 2/98 hs 42/98 hs
(55%) (0%) (2%) (43%)
Ti 1€ thanh cong 0 hs 0 hs 0 hs 0 hs

Nhan xét vé sd liéu thu duoc:

- Chién lugc d6 thi khong xuat hién & ca hai 16p.

- C054/98 hoc sinh (chiém 55%) hoc sinh sir dung chién lugc dai sd, tuy nhién ho
déu that bai trong vi¢c lap ti s6. Vi vay, ho khong két luan duoc sy bién thién
ctia ham sb trén. Trong s6 54 hoc sinh 1am theo chién luoc dai s, chling t61 con
ghi nhan duoc mot s6 hién tugng sau:

+ (6 5 hoc sinh 1am cau ¢ trude rdi méi quay lai lam cau b. Mac du thét
bai v&i chién lugc dai sb nhung khi lam dugc cau b roi ho van khong

thay doi chién lugc cia minh. Piéu nay cho thay su anh huéng manh
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mé cuia mot hop d@)ng Didactic, theo d6: do thi phai dugc suy ra tu
viéc khao sat ham sd.

+ (6 2 hoc sinh vé& d0 thi & cdu b, nhung khi that bai véi chién luoc dai
sO & cau ¢, ho van khong nghi t6i chién lugc do thi. Didu nay cho thay
sy anh huong rat 16n cua ki thuat dai s trong céc bai toan lién quan
dén ham sd. Déng thoi cling giai thich cho viéc that bai ctia hoc sinh
khong phai do hoc sinh khong biét v& do thi ma do hoc sinh khong
biét cach doc cac tinh chat tir dd thi."

Trong sb 42/98 hoc sinh khéng dua ra ciu tra 1oi, ching toi ghi nhan dugc 13
treong hop khong xac dinh dugce tam va ban kinh ctia dudng tron trong cau b. Viée
b6 tréng cau ¢ ¢ 42 hoc sinh nay c6 thé do hai kha ning:

+ Gap kho khan trong chién luoc dai sb nhung lai khong sir dung duoc
goi1 y cua cau b do khong xac dinh dugc tdm va ban kinh cua duong
tron.

+ Khong nhé kién thirc vé sy bién thién ciia ham sb.

Nhu vay, mic du khong dua ra dugc két qua cho cau hoi nhung rd rang, sb 101 giai
theo chién lugc dai s6 xuat hién khd nhiéu, chiém téi 55%.

Nhu vay, trong truong hop d6 thi khong duoc cho trude, hoc sinh khong nghi t6i
viéc tu v& dd thi, rdi doc cac thong tin tur dd thi dé suy ra sy bién thién ctia ham sd.
Viéc thét bai Xay ra ddi véi hang loat hoc sinh dugc chon lam thuc nghiém c6 thé
duoc giai thich tir sy anh hudng ciia mot hop dong Didactic theo d6: khi cho ham sb
bé'mg biéu thire dai s6, hoc sinh chi c6 nhiém vu khao sat cac tinh chat cua ham sb
roi suy ra dd thi chu khong c6 trach nhi¢m lam nguoc lai 1a tur dd thi suy ra tinh chét
ctia ham 6.2

Van dé& dit ra lic nay la: c6 thé bd sung cac yéu td nhu thé nao vao phiéu thuc
nghi¢m dé go1 y cho hoc sinh dén chién lugc do thi cho cau hoi khao sat su bién
thién ctia ham $6?

2.4.1.2. Thye nghiém lan 2

! Nhén dinh dugc bé sung tur gop y cua TS. Tr%“m Luong Cong Khanh.
2 Nhan dinh dugc bd sung tir gop ¥ cua TS. Tran Lwong Céng Khanh.
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Vé&i mong mubn bd sung thém cic yéu té moi truong nham ting sé 10i giai theo
chién luge @6 thi, ching t6i bo sung thém cac yéu td goi ¥ vao cdu hoi thuc nghiém
va tién hanh thyc nghiém 1an 2 tai 16p 11A1.

Sau day 1a cau héi thyc nghiém lan 2:

Bai 1:
a. (Trich bai 3, SGK dai s6 10 — NC, trang 45):
Hinh 2.9 13 d6 thi ciia mot ham sb ¢o tap xac dinh 1a R. Dya vao dd thi, hay

1ap bang bién thién cia ham s6 do.

EANYAN] I W
______ "

Hinh 2.9
b. (Trich bai 4, SGK dai s6 10 — NC, trang 45):
Khao sat sy bién thién ctia ham sb sau va lap bang bién thién cua no:

y = x> +2Xx—2 trén mdi khoang (—oo;—l) va (—1; +oo)_

B&i 2: Cho ham s y = f (x)=+/4—(x~1)°
a. Ching minh d6 thi ctia ham sd trén 12 mot nira dudng tron. Xac dinh tdm
va ban kinh cuia dudng tron do. (goi y: chitng minh y* + (X —1)2 =4)
b. Lap bang bién thién ctia ham sd trén.
Trong lan thuc nghiém nay, ching t6i bd sung vao phiéu thuc nghiém hai cau hoi
trong SGK dai s6 10 nham goi ¥ cho hoc sinh bang cach cung cap thong tin vé viéc

c6 hai ki thuat dé 1ap bang bién thién cua mot ham s, d6 13 sir dung phuong phap
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dai s6 va stir dung phuong phap do thi. Sau d6, hoc sinh sé& tu lya chon ki thuét giai
cho bai 2. Ngoai ra, cau hoi 1a con giup chang toi kiém tra lai mot cau hoi nghién
ctru manh hon 13: Hoc sinh ¢é biét sir dung do thi trong viéc xét tinh d&ng bién
nghich bién ciia ham sé ngay ca khi do thi dwoc cho trude hay khong?
O bai 2, ching t61 bd di cau héi vé viéc tim tap xac dinh cua ham s6 vi li do lan
trudc hoc sinh di giai cau nay rdi va viéc bo cau nay di khong anh huéng nhiéu dén
cac chién lugce cau hoi lién quan dén viéc xét tinh bién thién. O cau hoi lién quan
dén xét tinh bién thién, ching t6i thay doi cach héi bang cach yéu cau lap bang bién
thién vi Ii do, cach hoi khdo sit sy bién thién & 1an 1 da khién cho kha nhiéu hoc
sinh khong dua ra duoc 10i giai nao. Pong thoi, trong cau hoi thuc nghiém lan 2,
thuat ngir 1ap bang bién thién xuat hién nhiéu trong cau héi goi y trude do.
Sau day 1a két qua thuc nghiém tai 16p 11A1:

Bang 2.1.2: Théng ké ciu tra 161 bai 1 ciia hoc sinh 16p 11A1

Tra 101 dang Tra 101 sai Khong tra 101
g 25/49 hs 19/49 hs 5/49 hs
Bal la
(51%) (39%) (10%)
) 20/49 hs 18/49 hs 11/49 hs
Bai 1b
(41%) (37%) (22%)

Céc thong tin khac thu dugc tur thuc nghiém:

< DOi véi bai 1a:

Trong s6 25 hoc sinh tra 101 ding, chi c6 9 hoc sinh dua ra duoc bang bién thién

chinh xac nhu sau:

X | —0 -2 0 +00
-1

Con lai 16 hoc sinh dua ra bang bién thién ¢ dang nhu sau:

X | —o0

St B

+00

\-
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Nhu vay, that ra chi ¢6 9 hoc sinh (chiém 18%) dua ra duoc dap an chinh xac hoan
toan, con lai 16 (chiém 33%) hoc sinh van chua that su biét 1ap bang bién thién tir
dd thi ham so.

Céc hoc sinh tra 10 sai da dwa ra bang bién thién nhu sau:

X | —o0 -2 0 1 +00
y | \ | / 3 \ . /

O céc hoc sinh dua ra 101 giai nhu thé, co thé chién luge ho dung la dién vao dong x

cac gia tri nguyén dic biét rdi v& miii tén 1én xubng xen k&. Nhu vay chién luge ho
dung 1a chién lugc “hoanh d6 nguyén”.

< DOoi véi bai 1b:

Tat ca hoc sinh déu sir dung chién lugc dai sé (1ap ti s6). P6i v6i cac hoc sinh giai
sai, ho gip kho khan trong tinh toan nén khong xét dau dugc ti s.

Két qua trén cho thay, hoc sinh di gip kho khan trong viée lap bang bién thién tir d6
thi ngay ca khi d6 thi duoc cho trudc, do d6, diéu tat yéu 1a ho s& gip kho khan
trong bai 2. That vay, bang thong ké sau ddy sé& cho thdy kho khin cia hoc sinh

trong bai 2.
Bang 2.1.3: Thong ké ciu tra 1o bai 2 ciia hoc sinh 16p 11A1
Chién luoc dai | Chién lugc d6 Chién luoc Khong tra 10
sd thi hoanh d nguyén
S6 lugng 0/49 hs 0/49 hs 8/49 hs 41/49 hs
(0%) (0%) (16%) (84%)
Ti 1€ thanh 0 hs 0 hs 0 hs 0 hs
cbng (0%) (0%) (0%) (0%)

Két qua thuc nghiém cho thiy, khong c6 hoc sinh ndo thanh cong trong bai 2, tham
chi 1a ho da khong dua ra dwoc 101 giai ndo. Chi c6 8 hoc sinh (chiém 16%) lap
bang bién thién bang chién lugc hoanh d6 nguyén va thu duoc bang bién thién nhur

sau:
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X |- 1 0 1 2 3
y ‘0/ \ / \

Mot nhuoc diém trong thuc nghiém nay cua ching t6i 1a dd khong thu lai gidy nhap

cua hoc sinh nén khong théng ké dugce sb hoc sinh nghi toi chién lugc d6 thi.

K¢ét luan thue nghiém lan 2:

Két qua thyc nghiém trén cho thay, hoc sinh gip kho khin trong viéc 1ap bang bién
thién dya vao do thi ham s6 ngay ca khi do thi d dugc cho trude.

Pé khic phuc diéu nay, chiing t6i bo sung thém vao phiéu thuc nghiém 2 vi du c6
101 giai trong SGK dai s6 10 — nang cao véi muc dich cho hoc sinh 6n lai cac kién
thirc vé tinh dong bién — nghich bién cta do thi va cung cip cho hoc sinh thong tin
vé 2 ki thut dé khao sat sy bién thién cia ham s6. Tu d6 chung t6i mudn kiém tra
xem hoc sinh s€ Iya chon ki thuat nao trong vi¢c giai quyét bai todn thuc nghiém
dua ra. Sy thay doi chién lugc giai (néu c6) xdy ra nhu thé nao?

2.4.1.3. Thyc nghiém lin 3

Nhu da néi ¢ trén, trong lan thuc nghiém 2, hoc sinh da that bai trong viéc doc
thong tin tir dd thi cho trude dé 1ap bang bién thién, va 1& tat nhién, ho cling s& that
bai trong bai toan 2. Do do, trong lan thuc nghi¢m ba nay, ching t61i tim cach cung
céip thong tin cho hoc sinh dudi dang céac vi du co6 101 giai. M6t vi du minh hoa viée
xét tinh dong bién, nghich bién bang dd thi, mot vi du minh hoa viéc xét tinh dong
bién, nghich bién bang cach 1ap ti s trich tir cac vi du trong SGK dai s6 10 nang
Cao.

Trong cau hoi vé viéc khdo sat su bién thién, ching t61 dung lai thuat nglt khao sat
su bién thién vi 1i do thuét nglr khao sat su bién thién xuét hién trong 2 vi du goiy.
Sau déy 14 c4u hoi thue nghiém lan 3:

Quan sit cac vi du sau day trong SGK dai s6 10 — Nang cao rdi giai bai tip cho
bén duoi.

1. Vidu 3, trang 38
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2. Vidu 4, trang 39

Em hiy gidi bai toan dwéi day. Néu khong 1am dwgc em hiy néu nhirng kho
khan khién em khong the gidi bai toan nay.
Ghi chu: Néu can st dung giay nhap, cac em hiy nhap vao mat sau cua to giay
nay
Cho ham sb y = f (x) = /4 - (x-1)’
a. Ching minh dd thi ctia ham sb trén 13 mot nira duong tron. Xac dinh tam
va ban kinh cua dudng tron d6. (goi - chitng minh y? +(x -1)° = 4)
b. Hay khao sat su bién thién ciia ham s6 da cho.
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Viéc cho hoc sinh nhap vao mit sau phiéu thuc nghiém gitp chiing t6i thdy 16 hon
cac bude hinh thanh chién luge cia hoc sinh.

Thuc nghiém da duoc tién hanh trén 49 hoc sinh cia 16p 11A2 truong THPT Ngo
Quyén.

Sau déy 1a két qua thue nghiém lan 3:

Bang 2.1.4: Thong ké cu tra 1oi ciia hoc sinh 16p 11A2

Chién luge | Chién lwoc dd | Khongtra | Hiéu sai yéu
dai s0 thi 161 cau
S6 luong 37/49 hs 17/49 hs 2/49 hs 2/49 hs
(76%) (35%) (4%) (4%)
Ti I¢ thanh cong | 0/49 hs 13/49 hs 0/49 hs 0/49 hs

Phan tich chi tié€t cac thong tin tir cac phiéu thuc nghiém:
- Béi v6i cac hoc sinh giai béng chién lugc dai sb, khong c6 hoc sinh nao dua ra

f(XZ)— f(xl)' Kho
X, =%

duoc két qua ding, ho déu that bai trong viéc thiét 1ap ti sd

khan nay dugc thé hién trong cac bai lam cia hoc sinh nhu sau:
+ Kho khin do khong rat gon dugc biéu thirc:

Loi giai cia hoc sinh ¢6 s6 thir tyr 29:



-71 -

DVE 24 g, bk aho Jac
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+ Kho khéan do khong biét cach thay X; ; X vao biéu thuc:

Lo1 gidi cua hoc sinh ¢c6 s6 thir tu 24:

i

/ i) rf'" 1"0 J )
o K, F nhau o 0

o i) - J(?‘%) 2 Q(/ I,
ay - M
Eao it il )

- Trong s6 17 hoc sinh gidi bang chién lugc d6 thi thi c6 13 hoc sinh dua ra
dugc két qué dﬁng Diéu do chl'rng té hoc sinh da van dung duoc chién luoc

e o e

Lo1 gidi cua hoc sinh c6 s6 thtr tu 19:
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Tir bai lam ndy ta ciing thiy hoc sinh da sit dung chién lugce dai sb trude khi sir

dung chién luge hinh hoc. Piéu d6 chung té su anh huong cua chién luoc dai sd dén
nhan thire cua hoc sinh, tuy nhién, khi gip kho khin trong viéc tinh toan, ho da biét
cach chuyén sang chién lugc khac, cu thé trong trudng hop nay 1a chién luoc hinh
hoc. Trong s6 cac bai lam, chung t6i ghi nhan duoc 9 bai lam nhu trén, nghia 1a sir
dung chién lugc dai sb trude va khi gap kho khan, ho chuyén sang chién lugc hinh
hoc.

- Pbi voi hoe sinh khong dua ra duogc 101 giai, kho khan cia hoc sinh dugc thé hién
trong bai lam sau:

Loi giai ciia hoc sinh ¢6 s6 thi ty 14:
l) £ W [c.c-oi?j 31.‘0} 9&@2 3 by oﬁmﬁ _ JQH_;;M_C ; éaifam__
&uf&ﬁn} i M@dz ol ;z&e’ v (cfcc'} Lt dewa s oﬁsﬂ%&‘.'g&jfoh
R
ik &LL«CI 34‘&’ A
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Nhu vay, ho khong sir dung duoc chién lugc dai sb, tuy nhién ho khong hiéu goiy
cua cau a co tac dung gi cho cau b nén khong dua ra dugc 101 giai.

- C6 2 hoc sinh hiéu sai dé, tir 10 giai cua ho, co thé du doan ho hiéu réng viéc khao
sat su bién thién nghia 1a di khao sat cac tinh chit ciia ham s6 nhu gia tri 16n nhat,
gi4 tri nho nhét, tinh d6i xtng ...

Két qua thyc nghiém cho théy, c6 nhirng hoc sinh da biét thay ddi tir chién lugc dai
s6 sang chién luoc hinh hoc trong viée giai quyét bai toan dit ra.

Két luan thue nghiém 1

Sau ba 1an thuc nghi¢m, chiing t61 rat ra méy két luén sau:

Thé ché chua tao du diéu kién dé hinh thanh ki nang khao sat sy bién thién clia ham
) béng dd thi & hoc sinh. Ki thuat dai s6 van chiém uu thé. Vi vay, hoc sinh khong
thé ap dung ki thuat do thi trong bai toan khao sat do thi ham sd. Tuy nhién, khi
duoc cung cap thong tin vé viéc co hai ki thuat dé khao sat sy bién thién ctia ham s6
va cho vi du rd rang céch thtrc thyc hién hai ki thuat d6, hoc sinh da bude dau biét
thay doi tir ki thuat dai s6 sang ki thuat hinh hoc (d6 thi). Nhu vay, ¢6 nhiing hoc
sinh d3 budc dau biét chuyén ddi qua lai giita hai hé thong biéu dat ham s6 1a hé

thong biéu dat dai sb sang hé théng biéu dat biang dd thi trong viéc giai toan.

2.2. Thuc nghiém 2

2.2.1. Muc dich thwe nghiém

Thuc nghiém 2 ¢6 muc dich tim hiéu viéc Gmg dung phép tinh tién db thi trong viéc
v& d6 thi ham sb & hoc sinh. Nghia 1a tim kiém cac yéu t6 cho phép tra 161 cau hoi:
K7 néing vé do thi ham sé bang phép bién dé do thi, ddc biét la phép tinh tién cé that
sw dwoc hinh thanh o hoc sinh hay khong?

2.2.2. Hinh thirc thue nghiém

Thuc nghiém duogc tién hanh trén ddi tuong hoc sinh 16p 12 hoc theo chuong trinh
nang cao tai thoi diém hoc sinh d3 duogc hoc hét bai khao sat su bién thién va vé dd
thi ctia mot sé ham da thirc. Cau hoi thuc nghiém s€ dugc phat cho hoc sinh dudi

dang mot bai kiém tra 15 phut, thoi gian thue nghiém 1a 15 phit.



-74 -

2.2.3. Phan tich tién nghiém cau héi thuwe nghiém
a. Xay dung cau héi thue nghiém
Cau hoi thuc nghiém dugc xay dung dua trén sy lya chon cua céc bién tinh huéng
Sau.
+ Céc bién lién quan dén ban chét ctia ham sé va db thi.
- Ham sb c6 thude cac dang ma vi¢c khado sat va vé dd thi dugc dé cap
trong chuong trinh va SGK hay khong?
- Mbi lién hé dai s6 duogc thé hién 16 rang hay khong?
- Toa d6 cac diém dic biét ma d6 thi ham s di qua 13 nguyén hay khong
nguyén?
+ Céc bién lién quan dén hinh thirc cau hoi.
- Db thi ham sb gdc c6 duge cho trude hay khong?
- Mt phang toa do c6 dugc ké 6 vudng hay khong?
+ Céc bién lién quan dén kién thirc ctia hoc sinh.
- Hoc sinh d4 hoc nhitng phép bién d6i do thi nao?
b. Cau héi thwe nghiém

Cho hams6 y = f (x)=x* —2x* —3 c6 @0 thi nhu hinh v&
V& db thi ciia ham s6 y=g(x)= (X—\/E)4 —2(x—\/§)2 —3 trén cung mit phing

toa do cho bén dudi.
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c. Phén tich céc chién lwogc
Chién lwgc 1: Khai trién dé khao sat.
y=x"—4J2x3 +12x% —8J2x + 4
=y =4x° —124/2% + 24x - 8/2
x =2
y'=0<|x=-1+ J2
Xx=1+ \/5
Bang bién thién:
X —o0 142 J2 1++2 +0
y 0

- 0 + 0 - ¥

y +00 -3 +00
h___‘_‘___-’ » / \ - 4—‘-’_-!_-!-_‘_—’

Do thi:

Chién lwgc 2: Dung dao ham ham hop.
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X =~/2
y'=0< x=-1+/2
x=1++2

Lam gidng chién lugc 1
Chung t6i goi chung chién luge 1 va chién luoc 2 14 chién lwge dao ham.

Chién lwgc 3: Dung phép tinh tién d6 thi.

Vi g(x)=f (x -2 ) nén db thi ham sé g c6 duge bing cach tinh tién dd thi ham

s6 f sang phai v/2 don vi. Tir d6 suy ra dd thi ham s g
Chién lwge 4: Dung phép tinh tién hé truc toa do.

Lay | (\/E ;0) thi phuong trinh cia duong cong y =g (X) trong hé toa do IXY la:

Y —0=g(X +V2) &Y = X*-2X?~3=f(X). Do dé, d thi ham s6 g trong h¢

toa d6 IXY chinh 1a do thi ham s f trong hé toa d6 Oxy.
Chung t6i goi chung chién luoc 3 va chién lugc 4 1a chién lwoc tinh tién.
d. Phén tich anh hwéng ciia cac bién dén cac chién lwoc
e Anh huéng cua cac bién lién quan dén ban chit ham s va d6 thi ham sb:

- Ham da thtrc bac 4 téng quat khong duge dé cap dén trong chuong
trinh va SGK, tuy nhién, ham s6 da thirc bac 3 va ham s6 da thirc bac
4 trung phuong dugc trinh bay rat chi tiét trong SGK. Do d6, viéc
chon ham s6 da thic bac bdn tao cho hoc sinh cam giac giai duoc (it
nhét 1a b?lng cach dao ham tuong tu nhu cac ham s6 da thuc khac).

- Toa dd cac diém dic biét ma do thi ham s g di qua la cac sb6 vo ty s
gay kho khin cho chién lugc dao ham. Piéu nay giup hoc sinh diéu
chinh sang chién lugce tinh tién.

- MOi lién hé dai sb gitra hai ham sb thé hién rat o rang nham tao diéu

kién thuan loi cho chién luoc tinh tién xuat hién.
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e Anh huéng ctia cac bién lién quan dén hinh thirc cdu hoi.
- Viéc cho trude do thi ham sb f tao diéu kién thuan loi cho chién lugc
tinh tién xuét hién.
- Mat phéng toa do duoc ké 6 vuong giup viéc dich chuyén cac diém
duoc thuc hién dé dang hon.
e Anh hudng ctia cic bién lién quan dén kién thic cia hoc sinh.
- Tai thoi diém thuc nghiém, hoc sinh da dugc hoc tat ca céc phép bién
ddi d6 thi. Hon nita, phép tinh tién hé truc toa dd vira duoc hoc xong
tao diéu kién cho chién lugc tinh tién, ddc bi¢t 14 chién lugc tinh tién
hé truc toa d6 xuAt hién.
Twr nhiing phan tich trén cho théiy, chién lugc tinh tién 1a chién luogc tdi vu trong bai
toan nay.
2.2.4. Phan tich hau nghiém
2.2.4.1. Thyc nghiém lan 1
Thuc nghiém lan 1 duoc tién hanh trén 94 hoc sinh thudc hai 16p 12A1 va 12A2
truong THPT Ngo Quyén tai TPHCM. Déi tuong hoc sinh thudc hai 16p trén la dbi
tuong hoc sinh khé giéi v6i diém trung binh mén Toan tir 8 trd 1én.
Twr cac bai lam cia hoc sinh, ching t61 ghi nhan dugc mot chién lugc khong nam
trong cac chién luoc duoc du doan ¢ phan tich tién nghiém. Loi giai cta chién lugc

do6 nhu sau:
, 4 2
Xéthamsb y=g(x)=(x-+2}) -2(x-+2} -3.
2
Pit t=(x-+/2) thitaduge y=t"-2t-3.
y'=2t-2. y':0<:>t:1<:>x:i1+\/§
Chung t6i goi chién luge trén 1a chién luge “dat an phu”. Loi gidi theo chién lugc

nay cé thé 1a do anh hudng tir viéc dat an phy trong cac bai toan giai phuong trinh.

Sau déy 1a thong ké sb cau tra 1oi thu dugce tir thue nghiém.
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Bang 2.2.1: Thong ké tong sé cau tra 101 & ca hai 16p 12A1 va 12A2

Chién luvgc | Chién lugc Chién lugc Chién luoc

dao ham | tinh tién dd thi | tinh tién hé truc dat an phu

S6 luong 49/94 hs 8/94 hs 9/94 hs 28/94 hs
(52%) (9%) (10%) (30%)
Ti 1 thanh cong | 1/94 hs 0/94 hs 1/94 hs 0/94 hs

Céc thong tin khac thu dugc tur thuc nghiém:

- Pa s6 cac hoc sinh sir dung chién lwgc dao ham ham hop cling nhu chién
lugc khai trién r6i dao ham déu gip khé khin chung 1 khong thé lap duoc
bang gia tri do tinh todn qué phuc tap, chi c6 2 hoc sinh 1ap dugc bang gia
tri, trong d6 chi c6 1 hoc sinh vé duoc dd thi.

- Trong sb cac 101 giai theo chién luoc tinh tién, sai 1am thudng xay ra & cac
em 12 viéc x4c dinh sai vecto tinh tién. Chi c6 1 1oi giai xac dinh dung vecto
va v& dung dd thi ham sd.

Nhirng thong tin tir thuc nghiém cho ta thay:

Van c6 t6i 52% hoc sinh sir dung phwong phap dao ham thong thudng cho bai toan
dua ra mic du gip phai tré ngai do tinh toan gy ra. Piéu nay cho thdy sy anh
huong thoi quen khao sat va vé do thi ham sé bang cong cu dao ham ¢ hoc sinh 16p
12.

C6 19% hoc sinh biét st dung phép bién d6i d6 thi trong viéc vé d6 thi ham sd.
Trong d6 ¢6 9% hoc sinh sir dung phép tinh tién d6 thi, 10% hoc sinh str dung phép
tinh tién hé truc toa d6. Nhu vay, viéc cho trudc dd thi ham sd géc da co tac dung
goi ¥ cho cac em sir dung phép tinh tién, diéu nay ching to viéc v& d6 thi ham sb
bang phép tinh tién hién dién ¢ hoc sinh, tuy nhién phép tinh tién van chua thuc sy
la cong cu vé dd thi & hoc sinh vi da sd hoc sinh van x4c dinh sai vecto tinh tién,
ddng thoi ho chua biét cach v& anh ctia d6 thi qua phép tinh tién. Piéu nay ching t6
thé ché chua tao du nhiing diéu kién can thiét cho hoc sinh trong viéc chiém linh tri

thirc vé phép tinh tién.
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Van dé dat ra tiép theo cho ching t6i 13: c6 thé bd sung yéu t6 gi vao bai toan thuc
nghi¢m dé hoc sinh c6 thé van dung dugc phép tinh tién vao viéc v& d6 thi ham sd.
Dua trén nhitng kho khan cua hoc sinh trong viéc van dung phép tinh tién, chu yéu
1a xac dinh sai vecto tinh tién va khong biét cach vé& do thi anh, chung t6i bd sung
thém bai toan gitup hinh thanh biéu thirc ctia phép tinh tién d thi trudc khi cho hoc
sinh giai quyét bai toan v& do thi bang phép tinh tién.

2.2.4.2. Thyuc nghiém lan 2

Thuc nghiém lan 2 dugce tién hanh trén 50 hoc sinh 16p 12A1 tai truong THPT Ngb
Quyén. Pay 1a 16p di dugc chon dé thyc nghiém lan 1.

Sau day la cau hoi thyc nghiém (xem phu luc 5).

Bai 1:

a. Dudi day 1a hinh v& db thi cua cac ham s6 y=x%;y=(x-1)" ;y=(x-3);
y=(x+ 3)2

h(x)f= (x - 3)?

_..JI.._.._!.._.4_4._}1-.*:1.;_..| R . .._..;__-u.f-_:|;._.|_{... o SR W EE Y E S
=2 2 4 &
) = |
1g(x) = (x = 1)

Duya vao hinh vé, hay xac dinh cach thirc dich chuyén dd thi ham sd y=x° dé thu
duge do thi cac ham s6 y = (X —1)2 by =(x —3)2 Yy =(x+ 3)2b§mg cach dién vao
chd tréng:

P6 thi ham s y = (x —1)° thu dugc bing cach dich chuyén dd thi ham s y = x?
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b. Tong quat, cho sb k > 0.
Do thi ham s6 y=f(x—k) thu dugc bang cach dich chuyén d6 thi ham sb

Y = F (X)) e
Do thi ham s6 y=f(x+k) thu dwoc bang cach dich chuyén dd thi ham so
Y = (X)) e
Bai 2:

Cho hams6 y = f (x)=x* — 2x* —3 c6 d0 thi nhu hinh v&
V& db thi ciia ham s6 y=g(x)= (X—\/E)4 —2(x—\/§)2 —3 trén cung mit phing

toa d0 cho bén dudi. Giai thich cach vé cuia em.

' 34 |

7+

Sau day 1a thong ké chi tiét két qua thuc nghiém 1an 2 tai 16p 12A1.
Dbi v6i bai 1, tt ca cac hoc sinh déu dua ra cau tra 101 va déu lam dang. Sau day 13

bang thong ké két qua ctia bai 2.
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Bang 2.2.2: Thong ké tong s cau tra 101 & 16p 12A1

Chién lugc | Chién luge tinh | Chién lugc tinh ]
. . B6 trong
dao ham tien do thi tién hé toa do
S luong 3/50 hs 39/50 hs 1/50 hs 7/50 hs
(6%) (78%) (2%) (14%)
Tilé thanh cong | 0/50 hs 36/50 hs 1/50 hs 0/50 hs

Céc thong tin khac thu duogc tir thyc nghiém:

- Céc hoc sinh giai br?mg chién lugc dao ham déu khong thé vé duogc do thi
ham sé.

- Trong s6 39 hoc sinh st dung chién lugc tinh tién do thi, c6 36 hoc sinh v&
dung d6 thi ham s6, con lai 3 hoc sinh x4c dinh ding phép tinh tién nhung
khong vé dugc db thi.

- Hoc sinh giai bang chién luoc tinh tién hé toa do v& dugc db thi.

Két qua thuc nghiém cho thay, bang cach bd sung cac tinh hudng xiy dung phép
tinh tién bﬁng hinh v& minh hoa, hoc sinh d3 hiéu ro phép tinh tién dd thi va van
dung dugc trong vi¢c ve dd thi ham sd chung t6i dua ra.

Két luan thue nghiém 2

Ttr hai 1an thuc nghiém, chung t6i rut ra méy két luan sau:

Mot b phan hoc sinh di biét vai trd ciia phép tinh tién trong viée vé d6 thi, tuy
nhién, thé ché chua tao dugc diéu kién thuén loi cho ki nang veé dd thi bé“mg phép
tinh tién duoc hinh thanh that sy ¢ hoc sinh. Vi vy, ho van chua thanh cong trong
viéc v& d6 thi bang phép tinh tién.

Bang cach bo sung mot sé yéu to ciia moi trudng gitip xay dung phép tinh tién dd
thi théng qua nhiéu hinh v& minh hoa, hoc sinh d4 hiéu rd méi lién hé giira viéc bién
d6i dai sb voi viéc bién d6i hinh hoc thong qua phép tinh tién, va do dé, ho da van
dung dugc phép tinh tién trong viéc ve dd thi.

Nhu vay, néu tao dugc diéu kién thuén loi (twong tu nhu cach lam cua chung t61), ki

nang vé& d6 thi bang phép tinh tién hoan toan co thé hinh thanh & hoc sinh.
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KET LUAN
Tir nhitng phén tich vé d6 thi ham sb va phép bién d6i d6 thi trong thé ché day hoc
Toan THPT Viét Nam ciing nhu cac két qua thu dugce tir cac thuc nghiém cho phép
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chung t6i dua ra cac cu tra 10i thoa dang cho nhiing cau hoi dit ra tir dau luan van,
ddng thoi tra 101 duoc cac cau hoi nghién ciru dit ra trong qua trinh phan tich. Cu
thé, cac két qua do dugc thé hién nhu sau:

1. V@ moi lién hé giira hé thng biéu dat dai sé va hé thong biéu dat do thi

MGéi lién hé giira hé thong biéu dat dai s6 va hé thong biéu dat bang dd thi duoc thé

hién trong bang sau:

Tinh chit ciia ham so6 thé hién béi Tinh chit ciia ham so thé hién qua d6
biéu thirc dai s6 thi ham s
Yo = (%) (véi x, € D)* Diém (X,;Y,) thudc do thi ciia ham so.
f(x)>0,vxeK 2 Do thi cia ham sb nam phia trén truc

hoanh khi x e K.

f(X)< 0,vxeK Po6 thi cia ham s6 nam phia dudi truc
hoanh khi x e K .
Ham s6 dong bién trén K: Trén K, d6 thi cua ham s di 1én (theo

VX, X, e Kix <X, = f(x)< f(X,). chiéu ting ctia déi s6).

Ham s6 nghich bién trén K: Trén K, d thi ctia ham s6 di xudng (theo

VX, X, € Kix <X, = f(x)> f(X,). chiéu ting ctia ddi s6).

Ham s6 khong doi trén K: Do thi cua ham s6 nam trén dudng thang
y = m ( m 13 hing s6). song song (hodc trung) voi truc hoanh.
y=f (X) 12 ham s chén: D6 thi ham s c6 truc ddi xung 1a truc
vxeD thi —xeD va f(-x)=f(x) |UNY:
y=f (X) 1a ham sd 1é: Do thi ham sb O tam dbi xung la géc toa
do.

vxeD thi —xeD va f(-x)=—-f(x)

Duya vao moi lién hé gitra d6 thi ham s6 va biéu thuc dai so, SGK da dua ra cac kiéu

nhiém vu lién quan dén viéc xét tinh chan — 1¢, xét dau cua biéu thirc, xac dinh gia

Ly=+f (x) 1a mdt ham sb voi tap xdc dinh D.
2 K 1a mot khoang (nira khoang hay doan) nim trong D.
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tri 16n nhat — gi4 tri nhé nhat ciia ham sé va khao sat su bién thién ctia ham sé bang
db thi. Tuy nhién, trong cac bai tip ciia SGK, yéu tb db thi ludn duoc cho trude. Tir
d6 dan chung toi dén cau hoi nghién ciru:
Trong truong hop do thi ham s6 khong dwoc cho trudc, hoc sinh co biét tu vé do thi
roi st dung do thi ham sé trong viéc xét déu biéu thirc, xac dinh gia tri lon nhat —
gid tri nhé nhdt va ddc biét la tinh dong bién — nghich bién ciia ham s6 hay khong?
Két qua tir ba lan thuc nghiém cau hoi nghién ciru trén cho phép chung toi rat ra két
luan: Trong trudng hop dd thi ham sb khong dugc cho trude, hoc sinh khong biét tu
v& dd thi ham sb rdi st dung dd thi ham sé nhu mot cong cu giai toan. Tuy nhién,
bang cach bd sung cac yéu td goi ¥, dd c6 nhitng hoc sinh biét chuyén d6i tir ki
thuat dai sb sang ki thuat do thi. Pidu d6 ching té viéc chuyén doi tir hé théng biéu
dat dai s6 sang hé théng biéu dat d6 thi roi tr d6 van dung vao viéc giai todn hoan
toan c6 thé hinh thanh ¢ hoc sinh.
2. Vé phép bién d6i do thi
Phép bién d6i d6 thi thé hién mdi lién hé giira cac d6 thi ham sd véi nhau va moi
lién hé gitra viéc bién d6i dai s6 v6i viéc bién doi hinh hoc.
Céc phép bién ddi d6 thi dugc dé cap dén trong chuong trinh va SGK 1a: phép tinh
tién do thi, phép ddi xung truc, phép co dan theo phuong truc tung va truc hoanh,
phép tinh tién hé toa do. Trong do, phép tinh tién dd thi va phép tinh tién hé truc toa
do dong vai tro quan trong trong chuong trinh va SGK.

% Phép tinh tién do thi:
Phép tinh tién dd thi dong vai tro trong viéc nghién cuu dd thi ham s6 bac hai. Cu
thé, nho cong thire ctia phép tinh tién d6 thi, nguoi ta ¢ thé tim duoc biéu thic dai
s6 cua anh cua mot do thi qua phép tinh tién, xac dinh duoc phép tinh tién bién d6
thi ham s6 nay thanh d6 thi ham s6 kia va mo ta d6 thi ham sé bac hai. Ngoai ra,
phép tinh tién dd thi ciing tmg dung trong viéc v& dd thi ham s6 thé hién qua viéc vé
dd thi cac ham sb luong gidc trong SGK Dai sb va giai tich 11. Tuy nhién, cac bai
tap vé v& do thi ham sd bang phép tinh tién do thi xuat hién hiém hoi trong SGK &

ca ba 16p.
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% Phép tinh tién hé truc toa d:
Phép tinh tién hé truc toa do cho th?iy mbi lién hé gitra biéu thirc dai s6 cta hai ham
s6 ¢6 cung mot duong biéu dién d6 thi trong hai hé truc toa d6 khac nhau.
Ung phép tinh tién hé truc toa do, nguoi ta co thé xac dinh tim cling nhu truc doi
xtng ctia mot dudng cong c6 phuong trinh cho trude. Tuy nhién, SGK chua thé
hién viéc ing dung phép tinh tién do thi trong viéc vé do thi ham sé.
Tt nhitng nhan dinh trén, mot cau hoi duoc dit ra la:
Ki nang ve do thi ham sé bcfng phép bién doé do thi, dac biét la phép tinh tién cé thit
sw dwoc hinh thanh o hoc sinh hay khong?
Két qua cua hai lan thuc nghiém cho théy, mot bd phan hoc sinh da biét vai tro cua
phép tinh tién trong vi¢c ve dd thi, tuy nhién, thé ché chua tao duoc diéu kién thuin
loi cho ki ning v& dd thi bang phép tinh tién duoc hinh thanh that sy ¢ hoc sinh. Vi
vay, ho van chua thanh cong trong viéc v& d6 thi bang phép tinh tién. Tuy nhién, ta
hoan toan c6 thé xdy dung cac tinh hudng gitp hoc sinh hiéu rd méi lién hé giira cac
d6 thi ham sb thong qua phép tinh tién, tir d6 gitp hoc sinh hinh thanh ki nang vé& d6
thi ham sb bang phép tinh tién.
3. Nhirng han ché va huéng mé ra ciia ludn vin
Luan van chua thyc hién dugc mot phan tich so sanh gitra thé ché day hoc & mot
nudc thue hién tot viéc xay dung cac phép bién doi dd thi véi thé ché day hoc trong
nuée cling nhu chwa xay dung duge mot dd an day hoc gitip hoc sinh chiém linh va
tmg dung duoc cac tri thirc lién quan dén phép bién doi dd thi, dic biét 1a phép tinh
tién trong viéc nghién ctru ham s cling nhu d6 thi cia ham sb. Dong thoi, mot
nghién ctru sdu hon vé vai trd ctia d6 thi ham sd trong viéc nghién ctru cac khai
niém lién quan dén ham sé cling 1a mot viéc 1am can thiét. Nhitng van dé trén ciing

la mot hudng nghién ctru méi mo ra tir luén van nay.

TAI LIEU THAM KHAO
TIENG VIET
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PHU LUC

Phu luc 1: Phiéu ciu héi thwe nghiém 1 lan 1
Trwomg : ...
ST,
Cac em tra loi doc 1ap bai tap sau trong 15 phut.
Bai 1am nay khong chim diém nhwng gitp thiy ¢é diéu chinh viéc day hoc cho
tot hon.

Cam on sy giup do cua cac em

Cho ham s§ y = f (x)= /4 —(x-1)°
a. Tim tap x4c dinh ciia ham sé.
b. Ching minh dd thi cua ham sb trén 12 mot nira duong tron. Xac dinh tam
va ban kinh cta dudng tron d6. (goi y: ching mink y? +(x-1)° = 4)

c. Khao sat sy bién thién cua ham so6 da cho trén tap xac dinh.



Phu luc 2: Phiéu ciu héi thwe nghiém 1 lan 2
Trwomg : ...
ST T
Cac em tra loi doc 1ap cac bai tap sau trong 30 phut.
Bai lam nay khong chim diém nhung giiip thay cé diéu chinh viéc day hoc cho
tot hon.
Cam on sy giup do cua cac em.

Bai 1:

a. (Trich bai 3, SGK dai s6 10 — NC, trang 45):

Hinh 2.9 13 d6 thi ctia mot ham sb ¢o tap xac dinh 1a R. Dya vao dd thi, hay

1ap bang bién thién ctia ham s6 do.

Hinh 2.9
b. (Trich bai 4, SGK dai s6 10 — NC, trang 45):
Khao sat su bién thién ctua ham sb sau va lap bang bién thién cta no:
y = x? +2Xx—2 trén mdi khoang (—oo;—l) va (—1; +oo)

Bai lam



B&i 2: Cho ham s y = f (x)=./4—(x=1)°
a. Ching minh dd thi ctia ham'% trén 13 mét nira duong tron. Xac dinh tdm

va ban kinh cua duong tron d6. (goi y: chitng minh y* + (x —1)2 =4)
b. Lap bang bién thién ctia ham sd trén.

Bai lam



Phu luc 3: Phiéu cAu héi thue nghiém 1 1an 3

Cac em tra 1oi dgc 13p cac bai tip sau trong 35 phut.
Bai 1am nay khong chAm diém nhwng gitp thay cé diéu chinh viéc day hoc cho
tot hon.
Cam on sy giup do cua cac em.
Quan sat cac vi du sau day trong SGK dai s6 10 — Nang cao rdi giai bai tap cho
bén duéi.
1. Vidu 3, trang 38

f‘ ] K
. .
=




Em hay giai bai toan duoi day. Néu khéong 1am dwoc em hiy néu nhirng kho
khiin khién em khong thé glal bai toan nay.

Ghi chii: Néu cén sir dung gidy nhép, cic em hiy nhap vao miit sau ciia to gidy
nay

Cho ham sb y = f (x)=./4—(x=1)’
a. Ching minh dd thi cig ham sb trén 12 mot nira duong tron. Xac dinh tdm

va ban kinh cua dudng tron d6. (goi y: ching minh y? +(x-1)° = 4)
b. Hay khao sat su bién thién cua ham sb di cho.



Phu luc 4: Phiéu ciu héi thwe nghiém 2 lan 1
Trwomg : ...
ST
KIEM TRA 15 PHUT

Cho ham s6 y = f (x)=x* — 2x* —3 ¢6 d0 thi nhu hinh v&

V& db thi ciia ham s6 y=g(x)= (X—ﬁ)4 —2(x—ﬁ)2 —3 trén cung mat phang

S e

toa d0 cho bén dudi. Giai thich cach vé cuia em.




Phu luc 5: Phiéu ciu héi thwe nghiém 2 lan 2
Trwomg : ...
ST
Cac em tra loi doc 1ap cac bai tap sau trong 35 phut.
Bai lam nay khong chim diém nhung giiip thay cé diéu chinh viéc day hoc cho
tot hon.

Cam on sy giap dé caa cac em.
Bai 1:
a. Dudi day 1a hinh v& db thi cua cac ham s6 y=x*;y=(x-1)" ;y=(x-3);
y:(x+3)2

() = (x+ 37

\
RSP S-S SN NS NN M=’ - W S NS NS R e = AR NS FRSS WS W F— Y
- -4 2 4 &

THo=2 T
1100 = (x= 1)?

Duya vao hinh vé, hay xac dinh cach thirc dich chuyén dd thi ham sd y=x° dé thu
duge do thi cac ham s6 y = (X —1)2 by =(x —3)2 Yy =(x+ 3)2b§mg cach dién vao
chd tréng:

P6 thi ham s y = (x—1)° thu dugc bing cach dich chuyén dd thi ham s§ y = x?

D6 thi ham s y = (x—3)” thu duoc bing cach dich chuyén db thi ham s6 y = x?



b. Tong quat, cho sb k > 0.
Do thi ham s6 y=f(x—k) thu dugc bang cich dich chuyén d6 thi ham sb

Y = (X)) o
Do thi ham s6 y=f(x+k) thu dwoc bang cach dich chuyén dd thi ham so
Y = (X)) e
Bai 2:

Cho hams6 y = f (x)=x* — 2x* —3 c6 d0 thi nhu hinh v&

V& db thi cia ham s6 y = g(x)= (X—ﬁ)4 —2(X—ﬁ)2 —3 trén cung mat phang

J v

toa do cho bén duoi. Giai thich cach vé cua em.
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